| 


رسد فى الرهاضبات 


ككف > .. 
تلصف الأول الثائوى__ 


(۲) المصفوفة المربعة : هی | لمصفوقة الى فيها عدد 
(4) المصفوقة الصفرية : هى | لمصفوقة لتى جميع عناصرها صقار . ويرمز لها 


ياوى عند الا عمنة 


* مدورالمصفوفة : استبدال المقوف أعمدة والأعمدة صقوف بس الترتيب لمصقوقة 
اعلى النظم (0 × 3) تحصل على مصفوفة من النظم (د * م) يمى مدور 
لمصفوقة | ویرمز لها بالرمز جد * ملحوظة . (7)” = ! 


* المصفوفة المتماثلة وشبه المتماثلة : إذا كانت | عصفوفة مربعة فإنها تمي متعائلة 


ا!ع- 


وإذا وفقط إذا كانت | = 1 » وتسمى شيه متمائلة إذا وققط إذا 


* تساوی مصموفت 


نفس النظم (الأبعاد) وا 


ن يقال لمصغوفتين آنهما عنساوینان إذا وققط إذا 


لعناصر ا لمتثاظرة متساوية 


E 


) 
۲ 3 0 


PTT TF EE ETT 


۷- 


۳ 0 ۱۷۲ ۲ب +[ ا SG is‏ 
اد ب 3 سب کچ + و ۳ © 1 ۳ م 
١‏ ا ۱ ج وبمر 1 ۳ 
2۲ ۲ ۳ 1 2 اب ٠‏ أوجد مدور المصفوفات التالية : 


؛ د مدور المصفوفة التالية : 1 
REY‏ جد ود 5 


۱۲ ف علی ن ۳۶۱ 1 مصفوقة عمود على نظم‎ ١ 
مسفوا‎ 


© ١2م‏ ؛ ( © 1 
EE ۳‏ 
ل © +| ۸ © ۱-۱ مه 


8| 5-0 
اماه عه ت و 
EES‏ أد؟ 3 
©عدداء.. الإ OD O‏ 
ده ۳ ۱ 

يم + ۹ 


3 2 313 92 
o E‏ 5 1 0 ا ۲ E O‏ 
مسر-ص | 1 وض دنا 5 ۰ 1 ٤‏ 2 4 ا 
المرشد فى الرياضيات 


المرة 2 
5 اللصف الأول الثاتوئ المرشد فى الرياضيات ۷ للصف الأول الثاتوى 


(r 3 0‏ 3 ۲ 8 ¥ 
۱+ ب + چ - 
۳( ۲ 
V+ ۱۲‏ %* ۲ 
3 3 عم 7 1 ۳ 
ار ۲۱ ا 3 ۷ 4 ۷ 
۶ 1 و حهاا ان ده 


(۱)۳+(ب i‏ 
3 
امرش فی ری 
1 ۸ تلصف الأول الثانوك 


|" كط ك1 1 .. عملية الجمع دامجة 


٠‏ عملية ضرب عدد حقیقی فى مصفوف: 
اش ٠ ms RT‏ هو مصفوفة یضرب کل 
عتصر من عناصر المصفوفة ذ فى العدد الحقيقى ك 


35 
إذا كان : اع 1 


+ = + ]كم 


خاصية : 1+ (-۲) = -]+ = 
حیث يسمى (-]) النظیر الجمعى للمصفوفة | 

۰ طرح المصفوفات : 

إذا كانت کل من المصفوفتین على النظم ۲ × د فان المصفوفة © = ] - ب 
< 1+ (-ب) حیت-ب هوالمعکوس الجمعی للمصفوقة ب 


۳ 0 
5 ا کات - [: 2 
أوجد : ۱۲- ماب - وج 


الحل 
كن ۴ ۱۰ ۰ 6 -۲۷ كنل 
۳ 1 = اد ۳ 
N= ۳1۳ 3 1‏ 
٤ 0 29‏ 5 ۳ 
۲- ۲ب - وج - ۲| + (-۳ب) + (-وج) 
4 ۷۰ -۲۷ = = -۸ ۳۹-۰ -۷۲ 
و 0 ۳ ۳ ا ۳8 7 3 ۳ 


المرشد فى الرياضيات 0 للصف الأول الثانوى 


۳ 
© اذا كانت != [م ۳ 
أوجد المصفوفة جح حيث شا رد كرب 


Nz‏ أوجد :أولاً : | + ۴ب 
۱ 
الحل ثالثا :ب + ۲+ | - وایفا :۲ - ۲ب - ٣ج‏ 
چپ - ۲ج = ود - 5۳ ات o a‏ 1 ۲ 
Be e‏ ۵ اذا کانت:۲|۱ ه ما ,باه م ,م 
بل ١‏ ۷ 
SS ¥ ۰ ۰ ۳- E ٩۱‏ 
کر تا ۰ ۱ ۳۳ أوجد قيمة المصفوفة ج التی تحقق | لمعادلة : 
۳۹ امك 7 
۷ 35 ۰ ِ ود 30# اولا : ۳ سح - ۳ب = ۲[ ثانیا : ۳ہ“ = | - باب 
ای لز" ثالنًا : سح + 2۲ = وب" 
N FE E KA‏ 
Ss‏ وا ان SESE‏ © آوجد قيمة المجهول إذا كان : 
E: ٤‏ 10 
6 2 1 
n‏ 1 


FER 
1 
۳ 
53 
7 
سے‎ 
E 
E 
0 
1 
ف‎ 


۳9 ۲ .8 
e‏ 
أوجد المصفوفة عد إذا كان هب - س“ = مم 


الل 


E‏ ۱ 9 ۳ اده 
۲۲ ۷ ۱ -1 
5 2 ك2 
14 
ا ۱ 
۳۲ 
۱ المرشد فى الریاضیات 11 الصف الأول التانوی 


للصف الأول الثانوگا یب 


و فى كل حالة مها يلى المصفوفة ك حیث + 
او 
A‏ 


,+ سد = اب - ج 


الم : ؟(ب - سد) = ۲( - ج) - ب 
۳ 

رابع : !(] + سح) = ۲سد + ۲ب 

خامس : | + سد" = اب - وج 

سادا : (٣‏ سہ + ) = وسح + ب 

سابع : ۷جد + ہہ“ = | + اب - ۲ج 


تام : هد + 2۲ = ( اب + ج)مد 


© أوجد مسفوفتین سح . ص بحيث یکون 
0 


21 
(Ye ع[‎ 


© أوجد المصنوفتين سد , صہ بحيث یکون : 


1 ۷۲ 6 -۵ 
لا و سسی-اا. ۲ 
۵ كنل توا ۵ 


لضرب مصفوفة فى مصفوفة ب يجب أن یکون عدد أعمدة | = عدد صفوف ب 


فمثلاً : ۳ × = لجان 
إذا كانت المصفوفة أ على نظم ۴ × د وا لعصنوفة ب على نظم ه »« ۵ 
فان عملية الضرب ممكنة وناتج الضرب مصفوفة على نظم م × ك 
کر ہم × جام فان ناتج | لضرب جبى, 
TT eos o «I REE‏ 
5 ا.., × ب.., إمكانية الضرب غير ممکنة 
MT‏ سید ود و ی 
إذا كان لدینا مصفوفتین | . ب وكان هناك إمكانية الضرب . 
سؤال : فما هى | لطريقة لإيجاد عناصر حاصل الضرب ج ؟ 


۷ م‎ N ¢ 


E 


۱۷۵+ ۱۳  Axe+ F 


UE ۵ ۳‏ 
مثال (۶) : | | ) آوجد اجب رب »ا 


مس 
* عناصر الصف الأول مع عناصرأ 
العمود الأول شم العمود العاترأ 
وهكذا تعطى عناصر الصف الأول 
فى الناتج . 


سه ۷۵ 


٠ 
AY 
7 


۸+ بو که وه ا 
العمود الأول ثم الشانی تعطى| 
با ۳ او 
۲ ه عناصر الصف الثانى فى التاتج . 
۲ ۱۵۲ 1+5 ببه 000 
ا ۳ 9 7 ( 


آب عرب | 


المرشد فى الریاضیات ۳ للصف الأول الثانوى 


الط فا 3 
(لطرف 4 بحن RR‏ ۱۹ 
اب( ۱ 1 ]> زب 
KEY‏ 
|( 
الطرف الا 


[القاعدة: [اب)" = ب |" 


* مصفرفة الوحدة : هی المصفوفة المربعة التى 


" خواص عملية الضرب : إذا كانت أب 


لاحظ أن : د يمد 


0 ۷ ۱+ 
e 


ب 


جمیع عناصر قطرها الرتیسی تساوی] 
العدد الحقبة نی واحد وباقی عناصرها تساوء I‏ 


٠ج‏ ثلاث مصقوفات فان : 


() خاسیالدی : 1 اب ع < (اب)اج- ا(ب ج) 
)١(‏ خاصية المحايد اشر : ۲2۱1۲1۱ 7 
(.؟)خاصية توزيع 


ع ضرب المصفوفة على جمعها : 


( | 
E) 


۳ 
۵ إا كانت -. 


© أوجد قيمة المجهول إذا كان : 


۱۸ ۵ ۸ 


۱ 
0ت 


ولا ٠‏ (ب + ج) 2 


۲ 0( 
۱ 7 امم 


3 و 5 5 
ذا كانت 1۳ ابت أن 21[ ] 


۳ 4 5 2 
۵ زا کات ۳۶۱ .۰ ول با 


۳ ۵ ۴ ٩ ۱ ۵ 


آوجد سح إذا كان سید + بس = |پ + وب 


۴ = = 4 / 
© إذا كان ۳ اس ۳ 
أوجد المصفوفة سح التى تحقق : أولاً : 1۲ - ب“ + عمسب = 8 + وسيل 


ثانيًا : اب - ہہ = (ب )۳ + عن له 


5 IS ۲ 
=f آیت ان‎ ) 


xe‏ و 


ع م 


00 
, | فأثيت أن: ۲ - 1+٤‏ 


هه كات [ 


۹ 5۹ 
© إذا کان: 4 ( ایت ان : ۷ - ۱۷+ 1۱۳ [-] 


۲ 
© إذا كان: ۳ 


( آثبت آن ۲+ 1- 1۱۷[ ] 
۱ ۷ 
Eo‏ ( فاثبت أن : 1-1-٩‏ = 


المرشد 


سلسلة المرشد لجميع صضوف الشهادة الثانوية الأزهرية 


المرشد فى الرياضيات ۷ لصف الأول الثانوى 


Ay‏ : 3 مصفوقة مربعة على اليم ۲ ر 


فإنَ محدد المصفوفة 1 


رمز له با ومر | ]| 09 ,جد فم المحند + 4 ١‏ 


کالاتی : تساو 
N e‏ 

[ ۳۰۸۱ هه اک 1 

۳ ۳ 


a ie‏ چ 
۹ = 
Nt‏ ۱ ۰ 
الطريقة الثانية : دج = ۷ا ي ۲ + 
= ۲:(۷ - ۲) - ۱۸۱۲+ ۱] 


* ملحوظة هامة : يمكن فك المحدد عر 
تحت قاعدة ا لاشارات الما خو 


% 
قاعدة الاشارات هی |= + 


5 


* ملحوظة : | لقطر الرئيسى والقطر الآ خر موجبة والياقى سالب 


خذ مثلاً عناصر العمود الثانى مع وضع الإشارات وهی - . + . - على الترتيب 


- = قيمة المحدد‎ ٠. 
5 


(6. - ۳( - )1۸ - (۲ + )٩-۱۰(- ع‎ I 
حاصل ضرب الأقطار الرلسى‎ 


SMA + ؤم‎ — f = 2 ١ 
ساسا ضرب الأقطار لاخ‎ 


عت المر شد فى الرياضيات 4 للصف الأو الثانوى 


ا لمثلث بمعلومية e‏ ناله 
#تاقضيط تال نات رووس ے | عب)ء (ج 5)ء (هىر) 
8 ۱ 3 ۷ 02 
هی تا اا 
اه و ۱ 
وجد متخدمًا و 


سطح | ثلث الذى إحداثيات 


5) 


۲ 


(=e) 


30 9 و۵‎ ©. ۲- 
رو‎ ۳ ۳ 
0 E E FE 
۱ ۲- ۲ T9 © 
8 : : : ۱ 
ET ۰ E 
| | 1 @ 9 
۳ 4 ۸ 4 ۸ 0 9 : 2 
| ۰ 
له‎ ۱ 0 ۳ 


® أوجد ماحة سطع المتلت اب ج الذى فیه:ا(۰۲ 6) ب(- 
© أوجد مساحة سطح المثلث س ص ع الذى فيه : 
س(۰۳ ع) , ص(-۲۰) 
© أوجد مساحة سطح المثلث ]ب ج الذى فيه : 
الحى )ب( فق ج(-ع۰ ۳) 
© أوجد مساحة سطح المثلث !ب ج الذى فيه : 
ا(۰ ۲) > ب(۵۳) , ج(-۲۰۲) 


۲ ج(۰۰ -۲) 


۰ع(۱-) 


درس |[ ۳ 
أولا : حل أنظمة الما ولین : 
ادا کان لدينا نظام من المعادلات | لخطية فى مجهولين : 

س + باص = ۲ 0 


+ من + واص ا 


ان : ۸ ی محدد مصفوفة المی 


1 ۲ - (1 5 - ب ج) تسه 


وتر س 
إذا كان ۰۳۸ فان المعادلات لھا حل وجيد » لکن إذا كان م - , 


فان للمعادلات عدد لا تهاتى من ا لحلول أو ليس لها حل . 


(محدد مصفوفة المجهول س) 


وضعنا آما كن معاملات سس 


وتقرأ (دلنا للمجهول س) 


0 فى دلتا الثوابت م رو 
وا ۵۱(۶-جاسمی (محدد مصفوقة المجهول ص) 


وضعنا اما کن معاملااث ص فى دلتا الثوابت ۲ د 


۲ 1 ۸ ۸ 
قيمة المجهول س = سیر 3 3 = سر 
و 2 

حل نظام ال 

اص حل ننام المعادلنين الآ نبتين بطريقة كرامر + 
من + ص ۶ ۲ 5 ۲س + ۴ص = ہ 


س 


ثانبا حل أنظمة المعادلات الخطية في ثلاثة مجاهیل : 
)0 
سى + صن - عد 


حل نظام | لمعادلات | لخطية التالية بطريقة كرامر 


سن + اصن + 2= ۷ 0 ۴سن س صن +۱۰2۵ 


الحل 
١ ١‏ تا a‏ ١و‏ ا لا 
قو دوه داد ٣دا‏ داد چ لما ا 
۱۲-۳ ۱ ۳ ىذ ۲/۱ -۱ 


۲+۲ جل وج v=‏ 


۸ = محدد | لمجهول س تحصل عليه بتغیبر عناصر العمود الأول (معاملات س) 
بالثوابث ۲ ۰ ۱۰۰۷ وهی الحدود | لمطلفة فى | لمعادلات الثلاثة بالترئيب 
۲۴ "۲ ۲۳ ۲ 
v=‏ ۲ ۷۱ ۲ ۶( ۱+ ۷)-(-۷+۲-۲۰) = 
ل ل ۱۰۱ كل 


= ۲+۱۰ ۲۱-۰-۰۱۲۷ ۷ 


IF A 5‏ 
#إذ 5 AVY‏ ¥ ار 
۲ ۲ مام سد 

۸ 


جد مجموعة الحل بطريقة كرامر : 
© ۳س - وص < ۸ و 


من + ص = ۸ 

© ۷س - ۲ص =۷ , س + ص دو 

EAN SEY © 

© س - ۲ص = ٤-‏ , ۲س + ص = ۲ 
آلمرشد فى الریاضیات ۲۳ لصف الأول الثانوى 


بين - ۳ص < ۱ 


© س + 3 

9 ا اس سا ل 1 E‏ 
بن + ص 

يس عع تن اس + ۱۳۵ ۰ هی + ور بو 
ابن 15 

هس سد دن اس صا ع E‏ 


© ص + اس + لاغ ۱2 سس -ص +ع ۲-2 سس سب + ن 


جح سكج وهم 
١‏ كلذ لين سوق | ٠]‏ المسقوقاب - | ( 
۲ ۳۱/۰ حه لك ۱+۱ عاك 
1 ا r‏ 8 2 . ۱( 2 
يما أن :. كل منهما معکوس ضربی للا خر . 
لمصفوقة | معكوس ضربى ل ب , والمصفوفة ب معكوس ضربى ل ١‏ 


سؤال: هل كل المصفوقات لها معكوس ضريى ٩‏ 
الجواب: بعض المصفوفات ليس لها معكوسًا ضربيًا » لأن شرط وجود معكوس ضربى 


5 


ا ویفرض أن 1' هو المعكوس الضربى 
و ادب 
0 


0 )بدا وضعى العنصرين من القطر الركيسى . 
ام اغارتیالصرین فى اقطر خر . 


المرشد فى الریاضیات 


للمصفوفة اء وأن محدد | > ۵ م٠‏ فان , 


لاجس اد فى 0 


۸۰ تجعلان المصفوفة ليس لها معكوس ضربى . 

.. عندما ]3 ۴ - (۸-۰۸) يكون للمصفوفة المعطاة معكوسًا ضرییّا . 

: حل معادلتين آنيتين باستخدام معكوس المصفوفة‎ ٠ 

إذا كان لدينا معادلتين: ارس + برص = له, . ارس + برص = ك, 
فإن | لمعادلتین يمكن كتابتهما على صورة مصفوفة واحدة هكذا 
ب 
ب 


EEK 


( تسمى مصفوفة المعاملات . 


اا 
و تسمى مصفوفة المجاهيل » ج = 8 تسمى مصفوفة | لثوابت 
اددج پالضوب۱ :ااا واج 12-۰ 
سد 1ج 
المرشد فى الرياضيات "> للصف الأول الثانوی 


2 


0 دا ا ۳۳ 


ليس لها معکوس ضربی . 


0 
ص 


٠ء‏ حل كل نظام من المعادلات الخطية التالية باستخدام المصفوفات . 
من (۱۷) إلى (۲۱) 


0 
5 و زد 1 
6 20|«( ©= 
1 
5 -۷ 3 
0 ۸۵ © | ,| 
© .۱ 
تن )© 


المرشد فى الرياضيات 
رشد فى الرياضيات ۲۲ اللصف الأول الثانوق 


لاا .0 
-. ۲۹ تحت اسف الأول الثانوگ 


هذه المجموعة العلاقة | لمعطاة 


<هی ۲ 


الحا 

ولا ت ا 
8 لھا :۲س س - ۸ ید س3 © 
hi 5‏ ۷ 
٠١‏ ۸ =6 4 )سی ان جه ۲:۳ 

سر جد سلج خخ 


A 


جد مجديعة الحل لر 


لحكل من المتباپنات التالية ومننها بيانها 


الصف “دول لانو 


2 9 ۱<س- ٣م‏ 
© ۴< س غو 


هسربه O‏ اسبح ساس E‏ 
۷ 


تمهید : رسم أى مستقیم على صورة : اس + ب ص = ج 
با سس ۰2 وتوجد Dg‏ نوجد ایلع ال ۳[ 


5 ارسم المستقيمات الآ تية : 


(1)جس + ۲ص ۲ (ب) اس - ص د. (ج) ص = ۲س بو 
الحل 


ص ٣س‏ + لاس دم 


(1) عس + اض - ۲ 1 
Ee‏ 
ص |[ ۱ 
(ب) ۲س - ص = « 
سن | ۰ ۱ 
ص ۴ 
۳ 


1 = سه 


= فهى توازى محور الصادات وتبعد عنه بمقدار | 
وا لمستقیمات الى على صورة ص ب فهی توازى محور السينات وتبعد عنه بمقدار ب 


سن = -۳ فی رسم واحد 
(ب) ص ده > ص = -۲ فى رسم واحد 
الحل 
الل _- 
میم عت د 
TF 1‏ 5 تب ۱ 
وتپ توت ۱ 1E‏ 
EVERY‏ الب ۱ 
EE ERE IE EBE ۳‏ 
گت 1 TT E, I I E i‏ 00 
E‏ ۳۰ ۳1۲۲۱۳۱ 
حل ( 1 ) کل منهما یوازی محور الصادات حل (ب) کل منهما یوازی محور السینات 
* ملاحظة هامة : أى مستقیم على صورة | س + ب ص  -‏ یجزی المستوی 


الدیکارتی إلى ثلاثة مجموعات من | لنقط . 
أولاً : مجموعة تقط الم غيم نفسه وهی نقط تحقق 
إحداثياتها المعادلة اس + ب ص - ج 
ثانیّا : مج عة نقط المستوى التى تقع على 
إحدى جانبی | لمستقیم ف . 
الا : مجموعة نقط المستوی التی تقع على 
الجانب الآخر للمستقيم فم . اله 
* تعريف: المتباينة من الدرجة الأولى فى مجهولين فى 2 * ح هی علاقة على 
الصورة: اس + يعن > ج أ ]سس اب ص - + 
أ اس باص دج" از ابس ند فاص و 

* مجموعة حل المتباينة من الدرجة الأولى فى مجهولين : هى مجموعة جزنية 
من حاصل الضرب الديكارتى ۲ × 2 أى مج عة الأزواج المرتبة (س . ص) 
التى تحقق المتبايئة . 

المرشد فى الریاضیات ۳۱ 


اد بسا و 


للصف الأول الثانوی 


ميل بيانيًا مجموعة حل المتباينة : ٣سس‏ + ص > 
طريقة الحل : 
طرا الم ت سس + وص = ۱۲ بخط متقطع 


أولاً : نرسم 
و 5 


ا | ۱۳۱۵ ۰ 1 
سم 
حل المتباينة وذلك د 
تقطة الاصل (۰۰۰) 
Ms WAST‏ 
.. مجموعة الحل ليست المنطقة التى تقع فيها 

نقطة الأصل ولذلك نظلل | لمنطقة الا خری 
* ملاحظات : 
(۱) إذا كانت المتباينة يوجد فیها (> أو <) يرسم ا لمستقیم بخط متقطع . 
(۲) إذا كانت العتباينة يوجد فیها (> أو <) برسم | لمستقيم بخط متصل . 
(۲) إذا وضع > بدلا من > فان مجموعة هی | لمنطقة ق لا مجموعة نقط المستقي, 
۳س + اص = ۱۲ وبرسم | لمستقیم غير متقطع 
(4) إذا وضع < بدلاً من > فان مجموعة الحل هی المنطقة في 
(۵) إذا وضع < بدلاً من > فان مجموعة الحل | تحاد نصف | لمستوی فم مضافًا إلي 
نقط المستقيم ل نفسه وبرسم | لهستقیم غير متقطع . 
N‏ شب نا مجموعة حل المتباينة : ص - س = ۰ 
الحل 
ل الذى معادلته ص - س = 


۱ 


لذا نختار د اوم ل ور ا ثم نعوض فى طرفی 


المتباينة فنجد أن : CS at‏ ) 3 مجموعة حل المتباينة . 

ال : مجموعة الحل هى اتحاد نصف المستوى فم مضا ليه نقط | لمستقيم ل نفسه . 

* ملاحظات : 

TT ال‎ 

(۲) حل المتبايئة :ص - ٠‏ هی نصف المستوى قم . 

(۲) حل المتبايئة :مب - سس = ٠‏ هی | تحاد نصف المستوى فم مضاقًا إليه قاط 
المستقيم ل. 


شل حل امتباینت: (۱)س ۳2 . (ب) س < م 
حبث مجموعة الحل فى ۲ * ۲ 
الحل 
۰ سس = ۳ هو مستقيم یوازی محور الصادات 
كما بالرسم 
5 (۰۰۰) 2 مجموعة الحل لأن .حرم 
+ مجموعة الحل هی منطقة فم مع نقط المستقیم 
سن 2 ۲ 


* لاحظ : إن مجموعة حل س < + هى ف 
مع نقط | لمستقیم س = 

داس - ۲۰ وم ای ا 
كما بالرسم ويرسم المستقیم متقاطع س < -۲ 
< (۰۰۰) كت مجموعة الحل لأن . 
:. مجموعة الحل هی ف, 

فص ان مجموعة حل س > -۲ هى ف 


رم 


هشل بيانيًا مجموعة الحل لكل ل من المتباينات الآ تية مجموعة الحل ف 
© ص ۱ 


۳۳ 


سن > ۳ 


۱ المرشد فى الریاضیات 


للصف الأول النانوی 


الحل البیانی لمتباینتین او اكثر 
من الدرجة الاولى فى مجهولین 
ییاد ا الا 

(۱) نوجد أو نظلل نصف | لمستوى الممثل لمجموعة حل ل المتباينة الاولی . 

(۲) نوجد أو ظلل نصف المستوى الممثل لمجموعة حل | لمتبايتة الا 

3 ) مجموعة حل المتباينتين هى | لمنطقة المشتركة بين هاتين | لمنطقتين . 

* ملحوظة : من الأفضل إبجاد نقطة تقاطع | لمستقيمير | لممثلين لهذين المتباينتين 


منال اه بان مجموعة حل العتباینتین : سن + ص < 4 , س - ص > ۲ 


CC 
الحل‎ 
ترسم المستقيم س + ص = ؛ متقطعًا وليكن ل‎ 


E 


(۰:۰) 3 حا ۷ 
0 مر باينة 


بوعة حل المتباينتين فى © * ۲ : 


اسن - وص > -:۱ . ص + ۲ے و 
الحل 
أولاً : نرسم المستقيم ص = -۲۷ وليكن ك وهو متصل 


وهو مستقيم يوازى محور السينات ويمر بالنقطة 
ج 


" (۰۰۰) تحقق المتباينة 


ثانیا : نرسم المستقیم : ٤س‏ - وص = -.۱ 


غير منقطع ولیکر ل وواضح أن نقطة الأصل (» 5 


ی -۲) الجزء المظلل هو مجموعة حل المتباينتين 


TT |: 0 مثال‎ *| 


تناع . صن > ۰ ى ۲س + ص <۲ 


الحل 


: سس + ۲ص د ۳ 


نرسم المستقیمات : ل :سس = . 

وهو محور الصادات ومجموعة حل س > . س 
لب :ص د. 

وهو محور السینات ومجموعة حل ص > . 
لس : سس + ص = ۲ و خط متقطع 
س۰ | ۱ 
زر 
(۰۰۰) 3 مجموعة الحل لأن ۰ <۲ 


سس 


کک 
کے 


كت 


E 0 
۳-> س + لص‎ © 
كياد‎ 7 
SEL RTE © 
E O 
0 


ص < اسن + 4 


© س< + مر 


, © 


: سل + ص > - 


ع سس + ۲> ص ص + این ٤<‏ 


الخ مجموعة حل المتباينات الآتية بيانيا (مجموعة الحل فى ۲ ۳): 


9 مس هب ص٤٠‏ , س + صن جع 
© س ۲-۶ ص ع< ۵ سن ب ص < ۷ 


© میاه ,صن ع هن #اسى + لاض > مس + ص ۶ ۲ 


نات ار دای رب دید المشكلة تتحول 
إلى متباینات وا لهدف يتحول إلى دا لة یسمی دالة الهدف وهی فى الغالب أكبر قيمة 
لربح معين أو أقل قيمة لتكا ليف معينة . 


س ع٠‏ » ص > ۰ يدلان معًا على أن الحلول فى الربع الأوا 


ترسم المستقیم : ۲سس + وض = ۱۲ 


يرسم متصلا ونرمز له بالرمز م 


۰ 3 مجموعة حل لمتبايتة سس + ص ح ه 


المرشد فى الريا 


3 


ن (۰۲۰ ۱۵) 


۳۰ 
اللصف الأول التانوی 


۳۸ 


عا ۳۰۰۰ ۲۰۶ 


Wes 2 عر‎ ۱۵ R= e 2 


۰۲۰۱ ۱۵) وهی ۱۰۵۰۰ 


ق = ۱۰۰۲۰ < ۲۰۰۰ رول 


قيمة عند 


۵ = 18:۰ علبة غراء 


تمرین (۵) ؛ على المسانل الکلا مية على البرمجة الخطي 


يستخدم لدلك ماگ 


لما كينة ب لمدة ساعة وعامت أن الماكينة | ييكنان 


والحاكينة ب يمكن أن تعمل لمدة۱۵۰ ساعة أسبوعا 


1 : دظر هن 
لسفرة يعادل ۲۰۰ جنيها ب والربح المنتظر هن 


1 لمضدم لیحفق أ كبر دح 
۰ جنيها . أوجد إنتاج | لمصنم ل 
تح دجد د 0_3 سا 


بات احد ماع الأثاك ۱۱ E‏ 


حدات من الخشب : ۸ ساعة من 
من 
ن الأثاث ويحناج الطراز الأول إلى وحذتين ۲۳ 
| حدامل 

۰ ساعات غما ل ويحتا ج الطراز زالشانی إلى وحتد وا 
__ هرد قیقر 


ل 7 صنع طرازين م 


تست الأول الثانوكه 
۰ 


لول ۱۳۰۰ 


ترزی لديه ۱۰ مترا من الصوق . ۲۵ متا 


لدا خلية لبدل ويلاطى الرجال . فإذا > 


تلتج شر که صناعية نوعية هن | لمنتجات وتستخدم فى إنتاج كل منها نوعين من 
لالات آلة( | ) وآلة (ب) وتحتاج وحدة المنتج الأولى إلى ج ساعة تشغيل 
على الآلة ( ! ) ۰ ج ساعة تشغيل على الآلة (ب) , وتحتا تحتاج وحدة المنتج 
الثاني ی إلى ج ساعة تشغيل على الآلة ( 1) ۰ ساعة تشفیا ل على الآلة (ب) . 
فإذا فرض أن | لحد الاقصی لفترة نشغيل ال 21( آ) فی الیوم هو ۱۲ساعة 
وبالنسبة للآلة (ب) هو هو ٠١‏ ساعات فى اليوم وعلم أن الوحدة من المنتج الا ول 
ندر ربخا للشر لشركة قدره ستة جنيهات وأن الوحدة من | لمنتج الثانى تدر را للشركة 
قدره ۵ جنیهاٹ . حدد برناهجالونتاج الأمثل الذى يحقق للشركة أكبر ريح ممكن 


المرشد فى الرياضيات Hi‏ للصف الأول الثانوی 


ق 


۱ 
۱ 


| 


* الفارق بين مفهومى المعادلة والمتطابقة : 


* المعادلة : هى متساوية صحيحة لبعض الأعداد | لحقيقة التى تحقق هذه المتساوية . 
فمثلاً + حا 0 = ككل حيث 9 3 ]7۲۰۰[ 

القيم النى تحقق هذه | لمتساوية هی : 7 5۹ نف = ۱۲۰" فقط 

ولذلك تسمى هذه لمتساوية معادلة 

* المتطابقة : هی متساوية صحيحة لجميع قيم المتغير الحقيقية . 

فمثلاً : حا( ج ۰ 0) = حتا 0 هی متطابقة على أساس أن المتغير ۵ 

يأخذ أى قيمة فتحقق المتساوية ء فلذا هى تسمى متطابقة . 


٠‏ المتطابقات المثلثية الأساسية: 

أولاً : الدوال الأساسية ومقلوباتها : 

(۱) حا 0 حتا ١280‏ کے حا 6- اچ ۰ قا = علج 
(۲) حتا 0 قا 0 =۱ (۳) طا 6 طتا ١-6‏ 

ثانيًا : الدوال المثلثية للزاویتین المتتامتین : 

(۱) حا( - 0) = حتا 9 (۲) حت( -0) = حا 9 
(۳) طا( - 0) = طتا ۵ (4) فا(  )9-‏ قا 9 
(ه) قا( - 0) = قا 0 (۰) طا( ¥ - 8) = طتا ۵ 


ثالثًا : متطابقة الزاويتين 0»-0 : 
حا(-0) = سحا 8 قنا(-6) = -قتا 6 , طا(-0) = طاق طتا(-0) = طا 


8 

لکن مع : حتا(-0) = حتا 0 » فا(-0) = قا 9 

رابعًا : متطابقات فيثاغورث : 

(۱) العلاقة الأساسية هی : حا 0 + حتا 6 < ۱ له (۱) 

بقسمة طرفی | لعلاقة (۱) على حا 0۳ :۱+ طا 0 = قا او (۲) 
المرشد فى الریاضیات ۳17 للصف لاه ۱ 


ق اكه :۱+طتا 0 = فتا 0 ت»(۳) 
وتقسمة طرفى العلاقة )١(‏ على ا 
خامسا: طاة يج ۰ 0 


ملحوظة هامة | لمجموعات الخمسة السابقة تعتبر أمثلة ک ابقات 1 


= ها" ه ۱+ ھا هه ۲حا۲ و -۱< 
قا ه + قتا و 


الأيسر 
2555 اب ان. حا" مه حا م 


حتا هر - 


_ حا ھ ۱(۲ حا م)-١)‏ 


حنا ھ (۱- احتا" ه) 


۰ أى من العلاقات الآتية 


تمثل معادلة وآیهما تمثل متطابقة : 
11]عا۵- 2 ۳ 
ادي [ ۶] سا( + ۵) = سنا ۵ 
المرضد فى الرياضيات 
11 للصف الأول التاتوی سس 


PETE ™‏ رتست 


لاخو 


سن تا 
al‏ قا 9 


_ اسر 
تسا ۱ ۱ + طا 4 
[1] )6+ حا 6)'- جا حا ۵ [ب ۱+ طتا 710 


[ كاعتا( -0) فا( (o-‏ 


3-5-5-5 
اج ايع 7 


م [ و ]طا 0 قتا 0 حا( 7 -و) 
ا ١‏ 
E‏ 
Ob 6-2‏ ا(7- 0) 0 
اا 3 e‏ ا 1= 
جالع -8 ۲ 
[ط ]حا 8 قا 0 طتا 0 + قتا 0 طا 0 حنا 0 
9 أثبت صحة المتطابقات التالية : 
۽ طا ي طا0 + طتا0 _ 
1 9 [ب فا + قا“ ˆ 
ج ](قاه - »۷0۱ - -١‏ حال (۱-حا۱()0-حنا0۳) _ 
9 ۱+ حا0 s1‏ د حنا () 
SEET‏ ۱8 
وم 


ار سے 
وو 
1 


0 كت 
0 ۳۰ حا" ١‏ 


© ۱ -دا! ج = ۲قا۲ ج - قا! ج 


حا سن - حتا؟ س 
حا سن + حتا س حا س - حتا سن 
5 حا" ج - حا" ۶ 
E E ®‏ 
©© طنا ا+قا اقتا ۱<۱-حااا 


آوجد مجموعة الحل للمعادلة : حا س = ل حيث ٩۰‏ < سن < ٩۳۹۰‏ 
ثم جد الحل العام لهذه المعادلة . 

الحل 
٠“‏ الزاوية الحادة التی جیبها = + هى ۱۳۰ 


حا؟ سن + حتا؟ 
© = = 


٠ :‏ الزاوية سب تفع فى الربع الأول أو الربع الثانى 

انا س = ۳۰-۲۱۸۰ ۱۵۰2 حيث س 3 ۳۰۰۰[ 
_ 1۳۱ 7۲6 

E 3 > ۰ 

* الحل العام : نضيف لكل ناتج 217۲ حيث ه 3 مب 


mo 1‏ 
: مجموعة الحل العام : ( ج + 2707 , > + (arr‏ 


9 جد مجموعة الحل لامعادلة: حا 0= 2 


فى ٠‏ <۸ < 7۲ 
ثم أوجد الحل العام لهذ المعادلة , 
البرندتی ال را سس iA)‏ 


تا" 0 = حتا 9 


. حتا"0 + حتا 0 - ١‏ = . 
کے کک 
۰ 


۳ (۲حتا 8-١)(حتا‏ 0 +) = 
٠‏ ملحوظة هامة: ٩۳۱۵‏ تكافى -4۵* ۰ 2( ۰ -) + احتا ۰۶۱-0 | حتا ۱-6 
0 
۱ حتا 8 2 2 00 
٠‏ الحل العام : نضیف لكل ناتج 27۳ ۷ اعد 
Fes ۹ =0 2. E 0000‏ 
بة الحل العام : ( > سرا 

.. مجموعة الحل 1 ۳ ف ۰ لوت مروف {pee‏ 
* ملحوظة : الحل العام یمکن أن یکون : + 2:08 أ 2۷ + 00م 


| أوجد مجموعةا لحل للمعادلة : طا 0 = ۳۷ حيث ٠‏ < 0 < ۷ 
ثم أوجد الحل العام لهذه | لمعادلة . 
الحل 


ال( 


:0 = لقنا 9 3 


طا (موجبة) فى الريع الأول والثالث . © اس = د 

2 1 3 
eal.‏ سا هی ع +ع دقع © حاس- 3 )° (ore.‏ 
* الحل العام : تضیف للناتج الأول فقط 276 وهی مع الطا » طتا © 


.. الحل العام  :‏ + بر 


(o « to) 


ای م ۲۵۰۰۳۱۲۰۰۳۲۰۸ (Oss‏ 


© ہا س دحتا س (rra . °£o)‏ 
]ومد مجموع حل المعادلة :طا 6 = حا 0 حيث 0 3 [. .+م*] © ”جا سن = طا س ل ماك وق (Fee‏ 
الى CEBE O‏ (۰۹۲۱۰ ۳۳۰ موه) 

١ 7 0‏ 
سج = احاو ٠‏ حا 20 احا 0 حتا 9 0 حا" س - احتا س + ل = . )...°( 
O Ee EES‏ ۲حا س - ٤حتا‏ سس = صفر Sl‏ ۷۹ 2۲:۲) 
ا ل حنا 0 - 3 (Yee Are) ETO‏ 
E‏ >1 اكه © حاس = (ليس لها حل) 
عندما حا ۵ < 2 
E‏ ان وراه © طا س د ١‏ © 0-> 0= 2 
EEE‏ 

۲ =8 موسق ۵ ۵ ا ۹-0 تنا‎ Te 
المرشد فى الریاضیات‎ 


2 


۱۲-۵ مود 


ی( 2 


لعثلت اب ج القاثم ال 


با ۱۲*۰ ٩۵۱‏ ۸" مومه 


481 1233 12 :56.0 - 50) 
مت وس | 


* ج = آب حا |= ,۵ »ی 1۲ °۵۹ 


د سم 
0 12 50506 ۰ 
اج 
57 سنا ١‏ ار رالوتر 
جاب جا |ے SNE‏ 
اام 2-0 
امرشد فى اضرا ۹ 


لصف الأول الثانوى 


VI 


۲ "۵۸ ۹ = TV ۱۳۵۱ د‎ ٩۰ = (Fa - = ۲ 


أو اج = ۲)۱۲,۵۱۷ + (۵, ۲6 

* ملحوظة هامة : 

لضام الثال! 
- 


< ۳۷,۵ سم 


إذا علم طولی ضلعین فى ۸ قائم الزاوية فیمگن | یجاد طول 
باستخدام فینا غورت : 


۱ 


۱ (ب ج)۲ 


۲ <(اج)" - (ب ج)؟ 8 ج 
ON e‏ 
المرشد فى الرياضيات ١ه‏ 


للصف الأول الثانوى 


© ضع فى أيسط صور ۱ + طا 
| ] زوع lat "(ê ba‏ 8 1 + طتا ۷۳ 
] حنا ( 25 0 و( 7 10 


ط أ حا 6 فا 6 طتا 4 + قتا 6 طا 0 حتا 9 


© ثبت صحة المتطابقات التالية : 


ج](قة-طه)' لط [و] 
و ] حا 9 حتا ٩‏ 8 8 
0 طا8 ا 6 ها 9 


۶ حتا چ +حا چ 


7 r 
(0 - 7 [و ]طا 0قنا 0 حا(‎ 


© + فتا 6 


= 
طا "9 


للصف الأول الثانوى 


۱ 
۲ حيث ۰" < سس < ۳۹۰ 


وجد مجموعة الحل للمعادلة : حا س - 
ثم وجد الحل العام لهذه المعادلة . 
الحل 
الزاوية الحادة التی جييها = ج هى .مه 
* اجيب موجب :. الزاوية س تقع فى الربع الأول أو الربع الثانى ‏ 
ب س = ,9۳ أ س = ۰۳۰-۱۸۰ = .ووه حيث سس 3 ]۰ ع2[ 
E HT‏ 


* الحل العام : نضيف لكل ناتج 2761 حيث 2 3 صہ 
+ مجموعة الحل العام : (2 + ۲ص کے + رد ) 


1 2 
| مثال (۱) :| أوجد مجموعة الحل للمعادلة : حتا 6 = حل فى + < 0 < 750 
ثم أوجد | لحل العام لهدّهاالمعادلة ‏ 


المرشد فى الرياضيات 2 الصف الأو | الغائو »> 


ب حنا (موجبة) 


7 
ممع عم 3 
٠‏ ملحوظة هامة : 5516 تکافی -48 


2۲ الحل العام + نضيف لكل ناتج‎ ٠ 


أوجد مجموعة الحل للمعادلة : طا 0 = ۲ حيث ٠‏ 0 < 7۲ 
ثم أوجد الحل العام لهذه المعادلة . 
لكك 


ی 3-0 ٠‏ طا (موجبة) فى الربع الأول والثالث . 


ی[ ها هی چگ جع = وم 


* الحل العام : نضيف للناتج الأول فقط 7د وهی مع الطا . طتا 
الحل العام : + جه 


الحل 
حا ۷ 
دی حا 0= احا 0 حتا ۵ 
حا 9 - احا تا 0= , حا ۱(۵- ۲حتا 0) = . 
حا 0= . 1 3 


للصف الأول الثانوی 


3 ا 5 
:)> جاجع ا لل 
.٠. E O‏ احنا "8 + حتا ١-68‏ 


(حتا 0 -١)(حتا‏ 9 +۱) = . 


.:. حتا 0 - 
۱ 
حنا 0 = + 


٩۳م‎ e =O 


<ه أ حتا 0= 


۶۱۸۰ =0 


عدم ع اه هریم 


© اسح چ 


المرشد فى الرياضيات 


te)‏ وعره) 


300 


(Fas YE ۱۲۰ 


)۰۲۲۵ °to) 


TT) 


(4. ۰3۳۳۰ «° ) 


(°1) 


(erer ۲۷۲۰ ۰۱۲ T1) 


(Té °) 


(ليس لها حل) 


9 ا 0 - حا 0= + 


۹ 


للصف الأول الثانوى 


= © 


وا ۰۶0 


لاج0 0ے 


0 للمئلت ٦‏ عناصر هی ثلاثة أضلاع وثلاث زوايا ویتعین عناصر أى ۵ إذا علم 
قاسات أية ثلاث منها على أن يكون أحداها ضلعا على لاقل . 

۰ معنى حل ۸ هو إيجاد قياسات العناصر غير المعلومة فيه . 

٠‏ قاعدة عامة : فى ۵ القانم الزاوية 


ات الوت = دالة مثلثية لزاوية حادة فى ۸ 
طول الضلع المعلوم 
حل المتلت أب ج القائم الزاوية فى ج حيث : ۲ م 
۵( )۰۵۱۱۲ أبادءوسم 
الل + 1 


٩۳۳ EA = °01 - ۰‏ 
331 12.222 ».56 - 90( 
“. ب ج = اب حا ]= ,۵ »یا ۲" 1 ٥ا‏ سم 


ا 


< ۲۷,۸ 
العرشد فى ازری ارا 


سم 8 : 3 


: تذکر أن‎ ٠ 


المقابل 


2 المجاور 
طا المجاور حا 6ع الوتر حتا 0 = 0 
31 حل المتلت اب ج القائم الزاوية فى ب 
حيث آب = 1756 سم ب ج = 74,6 رم 
الصل 
لة | لحاسبة نحصل على ج 95 < 


) 025 + 24.2 SH Tan (Ans) = 27° 1 51.1) ) 
9(ج) داه تبه‎ <. 


و( آ) = 4 - م( ) = وه - وه 1 OA A = TV‏ بوه 


۱۲4 ۲ ۱۲, _ ١ 
ES > اج و‎ 


العملية على الآلة : 


أو اج = E + OV‏ = ۲۷,۵ سم 
* ملحوظة هامة : إذا علم طولى ضلعين فى 4 قائم الزاوية فيمكن إيجاد لول 
الضلع الثالث باستخدام فيثاغورث : 
لا EDE‏ 
(اب)۲ -(۱ج)۲ - (ب ج)۲ 


>=) 


1 


المرشد فى الریاضیات 2 للصف الأول الثانوى 


© ۵ اب ج القائه الزاوية فى ب إذا كان نب 

اس سطس 

8 حل وس صو القائم الزاوية فى عن إذا كان: ساس < م 
و(ع)< ۲۰ اد 

3 حل ۵ اب ج القائم الزاوية فى ج إذا لح لطت E‏ 


© اب ج ۸ریم ۶ 1 بج يقطعهفى 6 وکان: | 5 = ۳ سم ابام 


© اب جهن و(ا) 
فى 5 ناذا کان: | ۶ ۱۲سم 
@ 4 متساوى الساقين طول ارتفاعه ٠١‏ سم قياس زاوية رأسه "٤۲‏ أوجد طول 
قاعدته . 
© فى الشكل المقابل : 
دائرة مرکزها 6 , | ب قطر فیها : 
فإ كان اج = ۱۲ سم و( [) = ۰۲۷ 
فأوجد طول نصف قطر الدائرة لأقرب رقعين عشريين . 


© ۵ س ص فيه, سرص 5 
س ام = 100,1 سم ,سناع = ۲۹,۹ سې 


أثبت أن المثلث قائم ال | 
سس الع ف سات أوجد نياس (ی) 


إن دائرة طول تصف قطرها * 5 5 
احسب طول هذا ارس ای و SS‏ 


د اب 


۲ 


للصف الأول التانوی _ 


زوايا الارتفاع والانخفاض 


4 بر 


مستوی النظر الأفقى) , 


(الشعاع الأفقى 
شعاع النظر) 
٠‏ ال خص الذى ينظر إلى أسفل على هدف ما يرسم زاوية انخفاض أما إذا نظر إلى 
اعلی على هدف ما فهو پرسم زاوية ارتفاع . ۱ ١‏ 
* قياس زاویة الارتفاع = قياس زاوية الانخف اد تان 
زاوی اع تخفاض المرسومتان بين عین الرا 
والهدف لانها قياسا زاویتین متبادلتین . ا 
الشعاع الأفقى وشعاع الهدف یقعان فى مستوی واحد . 
* فى جميع المسائل نهمل طول الشخص إلا إذا نص فى | لمسألة على غير ذلك 
رصد رجل قمة برج من نقطة تبعد عن قاعدته ۱۰۰ م فوجد أن قياس زاوية ارتفاع تمه 
۳ ۶۵ أوجد ارتفاع البرج لأقرب متر . 
الحصل 0 
المطلوب إيجاد ارتفاع البرج ]ب 7 
اليد 1 


NE 
کے لد‎ 


بج 
ب 


.. اب = ب ج طا ج = ».۷ ما 2 ۷ 


3 رای ۳ م فوق سطح | لبحر رصد شخص سفينة وکان قياس زاوية 
نخفاضها ٩‏ ۳6۰ , فما بعد | لسفيثة عن | لفنار ؟ 
الصل 
ار ۲ 
نعتبر ۵( ب) هو طول الفنار والمطلوب إيجاد بعد السفيتة عن الفنار يعنى اد 


11 5 


: لا ترس 
3 مر 

اب طا 24۰٩‏ بج 

ےم 1 ۴ 


EET 


أوجد قياس زاوية ارتغاع قمتها من نقطة على بعد ٤٠‏ م مره 
بقاعدتها . 1 
۱ 


pe 


المستوى الأفقى المار 


وتقع فى 


سم يقف على بعد 8۰ م من قاعدة عمود رأسى ورصد قمة | لعمود فوجد 
زاوية ارتفاعها ۰۳۲۰ أوجد ارتفاع العمود عن سطح الأرض لأ قرب متر . 
الل 


حك FA‏ توا ت AA‏ د 


كم 


9© مندنة ارتفاعها ٠١‏ م أوجد قياس زاوية ارتفاع أعلى نقطة فيي من نقطة فى 
المستوى الأفقى المار بقاعدتها وتبعد عنها ۳۸ م . 

© رجل طوله ۱۷۰ سم يقف على بعد 8 م من قاعدة برج فكان قياس زاوية 
ارتفاع قمته ۳۸ ۶ أوجد ارتفاح البرج عن سطح الارض لاقرب م . 

© قاس راصد زاوية ارتضاع منطاد ثابت فوجدها 98 ۵۲ ولما سار سو 

المنطاد فى خط مستقيم +60 م وجد أن زاوية ارهاعه آمیست ۲۸ ۰1۸ 

أوجد ارتفاع | لمنطاد 


© رصد شخص واقف على ساح الأرض طائرة على ارتفاع ۸۰۰ م عن سطع 
الأرض » فوجد أن قياس زاوية ارتفاعها ۱۷ ۵ أوجد المسافة بين 
الشخم وا لطائرة لأقرب م . 
من قمة صخرة ارتفاعها ۱۸۰ م من سطح الأرض قر .- زاوية انخفاض قارب 
پبعد ۰ م عن قاعدة الصخرة , فما مقدار قياس الانخقاض با لراد 


O‏ وقف شخص على صخرة ارتفاعها ۰ م ولاحظ سفینتین فى البحر على شعاع 
واحد من قاعدة الصخرة وقاس زاویتی انخفاضيهما فوجدهما ۴۳۸ ۵0 , 
أوجد البعد بين السفينتين لأ قرب مقر . 

@ عمود إنارةطوله 4:5 متر يلقى ظلا على الأرض طوله 5,1 متر ء أوجد بالراديان 
قياس زاوية ارتفاع الشمس عندئذ . 

© تقترب سفيئة من منارة ارتفاعها ٠١‏ م رصدت قمة المترة فى لحظة ما فوحدت 
أن قياس زاوية | نخفاضها ۰,۱۱ وباد ۵ دقيقة رصدت قمة المنارةثايًا 
فوجدت أن قياس زاوية ارتفاع ها فوجدت ۲۲,ه ‏ احسب سرعة 2 
علما بأنها تسیر بسرعة منتظمة . 


۹ 


القطاع الدائرى والقطعة الدائرية 


قطاع دا تری مساحته ٩‏ سم ومحیطه ۶ سم » أوجد نصف قطر القطاع وطول القوس ؟ 


* تعريف ؛ القط. 0 8 ال 
2-2 افيه 5 الساحة = ل هه 2 آل + ل هه - ۱۲ ... () 
ap E‏ المحيط = الله + ل - 16 ل = 14- هه عوض فى (۱) 
متا نع مد ۰ س( ۱٤‏ ۱)۲ کڪ شس 

۴ وب قلاع أكبر وتسمى (۱ ۶ ب) المنعكسة بزاوية القطاع الأ كبر , وى" - اله + ۱۲ = صفر ‏ بالقسمة على ۲ 

۲ س بالق + ۹ = ٠‏ - رن 5 -۱) <. 

القوانین لمساحة القطاع الدافرى : ی 
ee E‏ .ل۲ ل عندما نه ١2‏ .لد 


ل = طول قوس القطاع الأصغر 
“4 = طول نصف قطر دائرة القطاع 


ا* مثال 0) :| 

1 ران الفط ی نصف قطر کل منها ۵ سم ومرا كزها هی رؤوس لمفلث متساوی 

سد" < القياس الستينى لزاوية القطاع الاضلاع وطول ضلعه ٠١‏ سم ء آوجد مساحة السطح المحصور بين هذه ا لدو ثر . 
مساحة القطاع الداری : امسر 
> لل ف ا سول 1 من هندسة | لشکل القطاعات : 

> و مساحة سطح الداع تا 7 

بعلومة القیاس الدانری متساوية فى المساحة 

ناو .. مساحة الجزء المظلل = 


مساحة المثلث 6, 6, م م - ۳ مساحة أى قطاع دا ثری 


۲ کب حا ۳۰-۹۹۰ الل اين ملحوظة 
5 ل مساحة أى مثلث تساوی 
x۰ × ۱۰ ×‏ كيك - ۳ × ىد ×ط x‏ 1۵ 


۱ 


2 9 230 


۲ - ۳۹,۲۹۹۹۱ = 4,۰۳ جع سم" 


لس * ط × ۵ 2 ۱۳,۰٩‏ سم 


ن امتحانات نات الا زهر) 


وران ۽ وطول قطر 
0 آوجد ةقلاع دنریطول قوس ۱ ۳ 


ا طول قوسه 4,8 سم 


داثرته ۸ سم 


8 قلاع دائرى مساحته ۳۹ سم 
)١(‏ أوجد طول تصف القطر : اویته . 
(؟) أوجد القياس الدائرى والستيتى لز 

E‏ توا 
© تام دائزى ساح ۴١‏ سم قياس زاويته الدائری ",۰ » آحسب طول نع 


قطر دا ثرته وطول قوسه . 


Ew 1‏ 
© تا دائرى طول نصف قطر دائرته ٠١‏ سم ومساحة سطحه ۲۰۰ سم" أوجر 
طول قوس القطاع وقماس زاوبته بکل من ا لتقديرين | لستینی والدائری . 
مساحه ٤‏ سم' ومحيطه ۸ سم » أحسب طول نصف قطر دا ترق 
يته المركزية بالقياسين الدا ثری وا لستینی . 


© قنع 


رة طول نصف قطرها ۱۰ سم فيها وتر آب طوله ۱۲ سم : ا 
القطاع الدائرى 16 ب الأصغر . 


0 قطاع دائرى محيطه 16 سم وطول نصف قطر دا ئرتة "١‏ سم آوجد باستخدام 
حاسبة قياس زاويته المركزية الا رجات ومساحة سطييه . 

© قطاع دائرى مساحة 

ریما سا دلول قومه 1۱ سم ,اود م 

فاس زاویته المرکز ارين الستينى و 


والااثری . 


ِ یرف ات الدائرية‎ ١ 

هو جزء من سطح دا ثرة محدودة بقوس فیها 

ووتر مار بنهایتی ذلك | لقوس . 

فى الشکل المقابل : 

إذا كان 5ج ل آب ‏ فان | ج ب قطعة داثرية 

: ب هی زاوية القطعة . ۴ج نصف قطر أتذكر آن‎ © ١ 

, هج ارتفاع | لقطعة الدائرية . أمساحة سطح | لمثلت = نصف 
قانون مساحة القطعة الدائرية حاصل ضرب طولى أى 

مساحة القطعة الدائرية = ل 9 -حا0( أضلعين فيه × جيب الزاوية 

حت هه الزاوية السك ب ل ا أبينهما 

8 القياس الدائرى لزاوية القطعة . 


أوجد مساحة | لقطعة | لدا ترية التی طول نصف قطر داثرتها ۵ سم وقياس زاويتها ۰۱۰۰ 
الل 


9 
ح ۱,۷۵ 


1 املاط 


۱۸۰ 
مساحة | لقطعة الداترية = س" (0* - حا 0) 


دائرة © طول قطرها 6 سم » أ ب نقطتان على الدائرة فان كان طول القوس الأصغر 
ا لا قرب سم؟ مساحة القطعة الكبرى التى وترها آب . 


2 


> حا 0 = حا 25۱۰ ۰,4۸6۸ 


۱ 
سم"‎ ٩,۵ < )۰,۸4۸ = ۱,۷۵(۲۵ x y = 


4 


SNA) ۱۵ =‏ + ۰,۵۹۷۵) = ۷۲ سم 


طول نصف قطر کل منها ؟ سم وتمر إحداهما بمركز الأخرى 


حثلث ٣,٠1‏ مساوی الأضلاع حيث أ 6 = | م = 6 ٣‏ 
ما 7 ب) =۳ ف( ۴ ب 


.. مساحة كلا من القطعتين الدائرتين متساویتین 


إنصاف الأقطار متساوية 


3 ٩۱۲۰۶ 8 
۱۸ 


ان 0 
ل ال ب ی ( -حا و) ¥ 


2 لا اط‎ 1 
AA fT 
۳ ۹, 


۲ سساححة اقل 
7 0 


سم" مساحة | لقطعة | لدائرية التى طول نصف قطر دا یر پا كه 


أوجد ماحة القطعة الدائرية الصغرى التی طول نصف قطر دارا سم 


أوجد مساحة | لقطعة الدا ثرية التى نصف قطر دا ئرتها ٠١‏ سم وارتفاعها سم . 


دائرة بركزها 6 وطول نصف قطرها ۰ سم : رسم الوتر آب فى الدائرة 
بحيث كان بعده عن مركز الداثرة يساوى ۵ سم آوجد مساحة القطمة 
الداثرية الصغرى التى وترها ا لقطعة المستقيمة آب . 


۵ | ب ج متساوی الأضلاع مرسوم داخل دا ثرة نصف قطرها ١‏ سم ؛ آوجد 
مساحة القطعة التى قوسها بج لأ قرب سم . 


آب قري الدادة ۳, ج دلا وکا اج 22170 


سم 
٠‏ آوجد مساحة القطعة الصغری التی وترها ١ج‏ . 


دائرة طول نصف قطرها ۶سم أ ب نقطتان على الدانرة تحصران قوس 
أصغر طوله ۲۱ سم » أوجد لا قرب سنتیمتر مربع مساحة القطعة الدائرية 
الصنرى التى وترها أب . 


داثرتان طولا نصفی قطريهما ٦‏ سم » ۸ سم والبعد بين مرکزیهما ۱۰ سم » 
اوجد المساحة ا لمشتركة يبن | دا رتین لأقرب سم" . 


١‏ القاعدة” الارتفاع 
٠‏ مساحة المثلث > ۲ الزاوية المج 1 
لوت اس ١‏ . 
> ا حاصل ضرب 


NEE 


]د مساح الميلت اب + الذى 
2 ۹۳ مقربًا الناتج لأ قرب ثلاثة أرقام عشربة 
الحل : 
ماح المثلث = 0 ۷۲۷۷ حا ۱۳* > ۱۵۹,۸۱۷ سم 
* مساحة الشكل الرباعى بدلالة قطریه : 
ساحة الشكل الرياعى < + حاصل‌ضرب طولی قطريه « جيب | لزاوية المحصور 


45 احة الشكل الرباعی الذى طولا قطريه ۲۲ سم‎ ۷٩ مثال(؟):‎ ٠ 
سم‎ 4 ٠ یبد ساحة الدکل الراعی ای طول قطريه ۳۷ سم‎ 35 
. وقياس الزاوية المحصورة بينهما ۱۲۲" لأقرب سم"‎ 
الحل‎ 


مساحة الشکل الرباعی = ۵ ۲ 2 4 سم" 


* مساحة المضلع المنتظم : 
سد 
مساحة المضلع النتظم الذى عدد أضلاعه د وطول ضلعه س - }دس 3 


اقلا أدجد ساح الشكل الخناسى | 


هقربا الناتج لأقرب ثلاثة أرقام عشرية . 
الحل 


مساحة الشكل الخماس اريخ _ ۱ 
ل الخماسى لنتطم > 5 (٥١‏ )ا ر 1 
۱ 


الذى طول ضلعه ۱۱ سم 


= ۰ ۵۷ 1 ۱ 
اه ۲ 2 44۰,۵4۲ سم 


وب( بٍ) = ۰۱۱۰ لا قرب سم . 


8 اوجد سا- 


الزاوية المحصورة بینهها ۱۷۷ لأقرب ثلا ثة أرقام عش ية . 


الشکل الرباعی الذى طولا قطریه ۱۵ سم ۰ سم وقياس 


© أوجد مساحة الشکل الربا عى الذى طولا قطربه ۰ سم ۲۱ موقا 


الزاوية المحصورة بينهما ۲9۵ لا قرب سم" . 
© آوجد مساحة الشکل الرباعی الذى طولا قطربه > 7۳0 
الزاوية المحصورة بینهما ۵ لا قرب سم" 


فساحة الشکل الرباعی الذی ط ولا قطریه ۳۲ سم : ۲۸ سم ؛ وقياس 
الزاوية المحصورة بینهما ۰ لا قرب اسم" 
© ,بر مساحة المسدس | لذى طول ضلعه ۵ سم (مسدس * شکل سداسی منتظم) 


© أوجد مساحة المسبع الذى طول ضلعه ۲١‏ سم . 

© آوجد مساحة | لمثمن | لذی طول ضلعه ۲ سم . 

© دجد مساحة | لمعين الذى طول ضلعه ۸ سم : وقياس الزاوية المحصورة بين 
ضلعين منجاورین فيه تساوى ۰۵۸ . 

© مسدس مساحته ۵4 ۳۷ م » آوجد طول ضلعه . 

© لب منحرف متساوی الساقين اعد ته الكبرى ۸ م » وقاعدته الصغرى ۳ م » ویمیل 
على من ساقين على القاعدة الكبرى بزاوية ۱۷۵ أوجد مساحة شبه المنحرف . 

الى 


فد فی رات 
3 
للصف الأول الثانوی 


(درس | 5 الکمیات القياسبة والكميات المتجهة 
والقطعة المستقیمة الموجهة 

٠‏ تعاريف اساسية 

)١(‏ الكميات القياسية ؛ «, ت نتحدد نماما بمعرفة مقدارها فقط . متل الطول 


تتحدد نمامًا بمعرفة مقدارها واتجاهها .مثل 


(۲) الكميات المتجهة : هی کہ 


السرعة وا لفوة 


٠‏ الفرق بين الازا حة والمسافة 
(۱) الازاحة : كمية فياسية وهی المسافة المقطوعة للجم فعليًا . 
(۲) الازاحة : كمية منجهة ومی | لمسافة | لمقطوعة فى | تجاه معين بين نقطة البداية 
ونقطة | لنها یذ فقط 

* مثال لتوضيح ذلك : كما بالشکل المقابل تسم 2 ِ 
إذا تحرك جسم من ثم ذهب إلى ج ثم رجع إلى ب 
تسد االمقطوعة > اس و 27 
الإزاحة يهمنا البداية والنهاية فقط = اب = سم 
() القطعة المستقيمة : 
هى مجموعة جزئية من نقط | لخط | لمستقيم » 
فمثلاً آ ب هى | لمجموعة | لتى عناصرها التقطتین !ب 
وكل قط الخط المستقيم المحصورة بين آ ب , نلاحظ أن : آي = ب7 
(:) القطعة المستقيمة المو جهة ۶ حددنا نقطة البداية وا لنهاية للقطعة 
yT‏ موه ورد اا با 

| : القطعة المستقيمة | لموجهة تتحدد تماما بثلاثة عناصر هی 
و (۲) نقطة النهاية . (۳ ۳) الاتجاه من نقطة البداية لنقطة النهاية . 
لذا فان اب م ب] وتقراً آب لا تکافی 5 


3 


المرشد فى الرياضيات 36 للصف الأول الثانوى 


۳۳ ا الى ا ال ا ااا اا 
كينا لحل كل القع لها مس تفس الاتجاه ونفس ا لطول . 


تمرين () : 


ال ا هدنج 
۳ آب هو طول تب 
5 ة الموجهة 
رم یار تة سای" ويرمز له بالرمز اب 


يه القياسية والکمیات المتجهة والقطعة المستقيمة الموحهة 


© نی الشكل المقابل : 


و > ۶ معین فیدء 


[ و ] بم يكافئ 
© فى ستوى | او OT o‏ 
(۰۲ ۰/۳ ۶ - (-۳ ۱-۰) ثم عن جام » ول الى اة فئ آب مع إيجاد 


إحداثيى النقطتين ه . ل 


سیر ۳ خطوات 


2 ۱ © فی مستوی |حدائی متعامد عين التقط ا(٤‏ <=( 4( ج(-۱-۰۳) 
٠‏ محور | لصادات الموجبة وکانت کل من القطع المستقيمة الموجهة آب ‏ ج و وم , 2و متکاففة 


الفرشد فى ارات 
1 ۳ تلصف 5 
7 المرشد فى الرياضيات | ان 
1۷ الأول الثاتوی 


- وجه ثم نسير ۵ خطوات 


)۳۰۶( 


ه)- (-۲۱۹)< 


51 - (-۰)- (-۲۱۵(<)۲-۰۸) 
3 5 ك ۰۱۲ -)-(-6-۰۲)- (re4)‏ 
E) (=<) -)- 0= -‏ 
ء برحوظة (۲) : يمكن إنشاء عدد لا نهاتی من القطع المستقيمة الموجة المتكاف ة 


إلمذكورة فى الشكل السابق ۰ وأحسن طريقة لإنشاء تلك القطع المتكافة . نأتى من 
إى زقيطة تسیر ٤‏ خطوات فى ا تجاه محور السينات الموجب ثم ۳ خطوات فى اتجاه 
ی 

محور الصاذات الموجب ٠‏ 

٠‏ ماحوظة (۲) : القطعة | لمستقيمة الموجهة الخارجة من تقطة الأصل لها اسر 
سپا هو (متجه الموضع) وهو وآ فى هذه المجموعة . 

٠‏ تعريف متجه الموضع لنقطة معلومة بالنسبة لنقطة الأصل : هى | لقطعة 
المستقيمة الموجهة التى بدا يتها نقطة الأصل وتهايتها التقطة المعلومة . 

مجموعة لا نهائية من القطع المستقيمة | لموجهة المتكافة 
التی لها متجه موضع » ونقطة نهاية متجه الموضع هو الذى 
يمثل هذه المجموعة فى المستوى الإحداثى . 

من هذا التعريف يتضح أن كل متجه یمثل بنقطة وحيدة فى المستوی الاحداثی . 
حتى نعرف مفهوم | لمتجه » وهو المذ كور فى كتاب الوزارة . 

*تمهید (): ۰ © «اع = ((س ص) : س د ع .ص د ع) 

۰ * ا هی ۲ وتقرأ ۲۳ اثنان 


* تعریف (۱) : لكل (س . ص,) 3 (سب. طب) 3 ۲۲ یعرف مجموعهما 
(سبر. صب) + ار ا تن ماد ع 


* تعریف (۲) : لكل (س , ص) 3 ح' ولكل ك د ح * 

يعرف (س , ص) = ( دس , كص) د ۲۲ 
* بسیب التقابل بين نقط | لمستوی وهی | لمجموعة ع ونقط متجهات الموضم تم 
إناء نظام رباضى لتعريف ال ۱ 


کی 


عل ؛ ص || م 
ون سن سن ب لمتجه وأى من هذه | لقطع يعد 
7 هلاب ی لع بعتبر 


۳) نمی ال لمتجه a ٠‏ 
/ هي ی 7 


و وطول 7 شيف طول با 


نفس الاتجا 
و 


0 , ولول 7" ضعف طول تب 


۳ 


(ه) إذا کا 


E 
ای : ( ] ) خاصية الانغلاق ۰ (ب) الإبدال‎ TS 
)۰۰۰( ی ای () خاصية جود العناصر المحايد وهوو>‎ 


) التجميع أو الدمج ٠‏ 
د المعكوسات . (و)خاصية الحذف. 
لق فى میت ضرب متجه فى عاد حقبقى : الخواص 
9 9 
:إذا كان ان ب 3ع" ۵,. ك 3د ۲ 


( |) خاصية التوزيع 
(0 7(4 + )= ك 1+ هرب 


()لمجه) ده +ه,ب 


(ب)خاصية التجميع ‏ لكل | 3 2" لكل ك ۵ 3 ا 


فإن 


د بدلالة 7 


الحصل 

+>دول(م 6( = (۰۱۵ ۲۵ ۰ 
۷ < (- ۰ ) 

)۷۰۱-(- ۲-۳ + (o r) 2 + - 

=( )+ (-۳۰) ۷-۰۱ دروم 


CE 


ما : بفرض أن 26 2 3 ] وبفرض أن + = م 7 + واب 
+( ) + ه(-۱۰۲) 


(-۰۱ باع 
(o fr) =‏ + (-۲ه ه) = (مم - وه وم (a+‏ 
(N). 2 - ۳‏ « لادوم جد E‏ 
6۵-۷ عوض فى (۱) ." ١‏ = 6۳ - ۷(۲- ۵م) 
ENE - ۳۳ 2۱‏ ۳۱۰ ۲۰ 2 كلم ۱۴ 
عوض‌فی (۱) .۲ r‏ ۱۲ 3 


قافون : ما هو الارتباط بين متجه الموضع ج الذی له نهاية تمشل المتجه وأی 
نهاية » ولتكن أب متكافئة مع متجه الموضع 7 . 
ملحوظة : هذا القانون 
موجود نى کتاب 
الوزارة بعد درسین . 


قطعة مستقيمة موجهة لها بداية 


وأيضًا إذا كان : 


EE ات‎ < 


* تعریف معيار المتجه : هو طول القطعة المستقيمة الممئلة للمتجه . 
فإذا کان : عم = (س. ص) فان || || = اس + ص 
* ملحوظة هامة : المقياس يتعامل مع الا عداد الحقيقية لكن المعيار يتعامل مع المتجهات . 


۳( =۲ : کان‎ ١ E 


DSCNS 


يا : أوجد اب 


)4 زم‎ ۲-۳ 
DNS 


۳ 
يي م 7 ج 
© إذ كان 1 <(۰0۱۰۳ ب = (۲۰۱) فأوجد |ازب| 
© إذا كان ۲ =( د (۳۰۵) ج =( -۲) 


أوجد |۷۱ بج - اب| 


حدم سسحت كر 


احج E‏ 55 
EL MN 1 E‏ 
Oz EE‏ 0 1 ۳ 
ل لك ۱ ] امامت ترنوید راز سط ا 
اوا 1 ؛ | +با- چ ج بسن ۳۶ ۱ 
٠ 0 3‏ وا = (سں. ص) = (| وا( 6) 
ثانًا :عبر عن ج بدلالة | ب 
© 3 وهی الصورة القطبية لمتجه الموضع . 
اله 0 1 'نلاحظ أن: سن = ||و!||احتا ۵ . ص = |و]| حا ۵ 
أجد :ااا ااا -ب]| 1-۰ ِ 1 9 
© رد انا ۳ 0 | منال ۱) ۰ |8 كان ۱ = (۸۰۳۷۸) آوجد الصورةالقطيية للمتجه ۲ 
ان AT E‏ الحل 
0 ك |١١17‏ طول را OAV‏ جرم" = TFT‏ = و 
عاد - = 15 وحدة طول 
© ادب ۴ طاو خط ري ىبر ١‏ 2 
ان 5 r‏ = = = 
000 ص ( 5 
ردیر لصو 


۷ 
2 للصف الأول التانوی 


الا ساسیین 


بج : هو القطعة الستقيمة الموجهة | 


ة الا 
الود 


تجاه ال 
زواتجاهها هو الا 7 وجب ل 


۰9 إن كان 7 = (۳۷۶ 4۰) أوجد الصورة القطبية للمتجه ۳* 
- تس 

9" كان ج -  ۳۷۱۲(‏ ك3 ) أوجد |حدائیی نقطة (ج) 

پر ھن كل من المت جهات التالية بدلالة متجهی الوحدة الأساسيين ثم آوجد معیاره 


)۲-۰۰(- 5 © “2-7 @ 


(a- e ۳-( = ل‎ 


جد الصورة نت ابية لكل من المتجهات التالية : 


١ 
ا‎ 
4 
1 
1 
واواو اه‎ 7 lele 


۵ کان: E a E‏ -8۰۲) ج د (۱,۰) 
اكتب كلا من |المتجهات التالية بدلالة متجهة | لوحدة الأساسيين : 


( ]+ب-ج) , 5(3 + ج( 
أوجد بدلالة متجهى الوحدة الأساسيين المتجه الذى يعبر عن : 
0 سرعة منتظم 7۰ کم سن فى |تجاه الفرب . 
0 قوة مقدارها ۰ ث. کجم فى | تجاه ٩۳۰‏ شمال | لشرق . 
۵ إزاحة 


جسم مساقة 4۰ سم فى اتجاه الشمال | لغربى 


أولاً : الطرف الأيمن لشرط التوازی = س ص - س ص 
۱۸۱۹-۹-۶ ۳۹-۳۱ = صفر = 


ا 


لطرف الأيمن لشرط التعامد = سوسوم + ص صر 


C0:‏ صقر > الاسر 

برچ 
ناش :ونباتآن چ ر 7 

سس چ 

۲۸۹۱۲۱ رز الا 

:211 صفر = الأ يسر 
المرشد فى ريش 

7 


للصف الأول الثانوى 


(م -ه). ب = (ك )۲١‏ أوجد ك عندما : 
(0) ۲ دب 
الحل 


ص سورض 2 ۰ عه ۲۸۲ - لك و 


سن سس + ص ص = ۰ جه ۳ + ۲ و ده 


+ ۱۰ص متوازیان . 


[ = ( ۲ ب = (۸) متوازیان. 


© بن آنا لمتجهین 7 -(۰)۲-۰۲ ب = (-۲۰۳) متوازیان . 

© بن آنالسجهین 7 = (-۱۰ء )۲٤‏ » ب = (۸-۰1) غير متوازین . 
© بن أن المتجيين 1 ۲> + وص ء ب = (-۰۲ ۲) متعامدان . 
© بن آنالسجین ب = -دضة + وص » ج = (۶ ۰ ۸) متعامدان. 
© بین آن‌السجهین ب = (-۱۰۲ + = (۲-۰۱) غير متعامدين. 
© اعان: ۲ -(۰)۳۰۱ ب -(۱.ه). + -(۱۰۳) 

بین أن + » ب + ج متوازیان . 
© إا کان: 7 <(۰۲:) ب -(۱.) ج د (-ه-) 


أن ۱ , ب + ج متعامدان. 


© إا کان: 1 -(۲۰۱). ب <(۲۰۳)بین أن؟ 7 + ۳ب » 
والمتجه ج = (-۰۱۱ )٠١-‏ متوازیان . 

© اکن: ۲ = 0۰۷ ج =( :۰0ج -(۰۲) 
فأبت آن : ( ۲" + ب ) یوازی (ب + ج) 

المرشد فى الریاضیات ۷۷ للصف الأول الثانوی 


- ها فى الشكل المقابل ؛ 
3 ۳ حجر باج + ذوقاء 
بت 


E < ۷ 5 2 / 5 1 ۳ 9 a 
ناعدة لمث لجمع منجهین (علاقة شالا 08898 نی أى شکل رباعی اب ج ۶ أثبت أن: آب + وج = [ج‎ ٠ 
وی 9 اج / الحل‎ 
5 3 ملحوظة (ا) : " آب ٍ يوجد عدد كبير من الحلول لهذه المساتل‎ * 


إن هى المعكوس الجمعی فالحل لیس وحید 


31 ظة : لحفظ القانون كنا حذفناً 00 
ی‌ان: ب] = - اي الله ن کیا لو کم فی۵ اج 5: او + وج E‏ 
نت ی ۱ << > اج فی‌۵ وب ۱: ع + [ب 2 وب ۰ () ا 


8 ی ای طت اب جات آن: إن + ب ج + جا د 


الف الأ ۱ الشانوى 


ی EAN‏ 
© اب + او + وج = ۱۲ 
© فى اشكل المقابل : 
اج و هو متس + 
با ج ۳ 
آثبت أن : e‏ 
E‏ = ۶۲ 
زب + اج + و +۲ ب 1 


© نی آی ضلع رؤوسه | لنقط آ وی جد ی هی » أثبت أن : 
زب + بك دج و + و + وا ء > 


بج عه‌او , آثبت آن: 


© اب ج ۶ شکل ریاعی فيه 
أولا : ۲ج + ۲ب ۶ = ۶1۷ ثانيًا : ۲ب - كاوج = م 


© فى أى شكل رباعى اب ج ۶ء أثبت أن : ب 57252 بج 


© إذا كان اب ج 5 متوازى أضلاع ‏ فأثبت أن : 
أولاً ۵۱۲۰ = اب + ۶ حيث ۴ نقطة تقاطع قطريه . 
اتا : و + دب = دا + دج حيث ه أى نقطة فى المستوی . 


© اب ج مثلث » 5 نقطة ج بحیث ۲ب و = ۳و 


15 +5 - ۳ج +۵ دوب 


۳ ۳ب - ۲ج +ه| -وه 


وم د جح + 


النسبة إلى جم ( ۱) آخر ويرمز له بالرمن عم 


7 
تجامًا (القوى مقا متحرکا بها للجسم ( ١‏ ) 
آ وا 5 


یم - .2 


رة | على طريق مستقیم بسرعة 9۰ کم/ست وتتحرك السيارة 
عة ۸۰ کم/سی » آوجد سرعة ( 1) 00 
تجاه وا حد تیا : محر السیادتان فی| تجاهی جرا و 
الحل 


تانيًا : تتحرکان 


فى | تجاهين متضادین : 


کاس 


STS‏ @ تتحرك سيارة اعلی طریق مستقیم بسرحة ۴۰ ک م/س وتتح را السيارة (ب) 
E‏ على نفس الطريق بسرعة ۷۰ كم /س ‏ آوجد سرعة (ب) بالعسية إلى (1) 
دخ من ٠‏ دج مشدار واتجاءالمحصلة علمًا بأن القوى مقاسة ب ث.كجم . عندما تتحرك السيارتان فى : أولاً : | تجاه واحد . ثانيًا : اتجاهين متضادين . 
بش ۳ ل ا 0 تحر سيارة على طريق مستقيم بسرحة ٩۰‏ کس م/س وتحرکت دراجة بخارية 
تة .دار واجاءلمحمل لم بأن القوى مقاسة با لتيوتن . ا ره ss‏ سار ۰1۱2 بو 
0 ا ت. الهم کت جاب صر یبا عندها يتحرك فى :ول :| تجاه وا حد . تان تجاهین ما ا 
ود e‏ 0 ارك سيارة ترا قب السرعة على الطريق م ۰ كم/سس . راقبت سيارة 
ها معني أن میرن 9 ) 


+) قادمة فى الاتجاه | لمضاد ؛ فبدت كأنها تتحرك بسرعة ٠١١‏ کم/س . 


+۳4 3 فما ا 
۳ هى السرعة الفعلية للسیارة الثانية (ب) ٩‏ 
١‏ لصف الأول الثانوى امد ھی ال س 9 

ا 


م 
۱۳۹35 ل + لم 


وسمی الصيغة الإحداثية 


لس + لبس 


ل ص + ل ص, 
8 


0 1 ل + لم 


| كانت ا(۲۰4) ب = (8.-1) أوجد إحدا ثيى النقطة ج 
اتی تقسم آب هن الداخل بنسبة ۲:۱ 


لحل 


۷ + لو 
ل+لم 
2 سر 
٣‏ +۳ ۳ 
تع 


:: إحدائيا قطة ج هى (۵ ى .) 


1 ن لاس > ص) منتصف | لقطعة| لمستقيمة آ ب فان ۽ 
سں, + سم ص + 
س ے کا ص < ر 


ع ۱ کے یی هل 0510 
() قملة تلاقى المتوسطات : 6 = ( ۳ : متسد ) 
ی : إيجاد نسبة التقسیم اذا كانت ج تقسم [ب بنسبة ل, :ل 

3 لہ ے ا 
وكان (۱) نسبة التقسيم : و > ۰ كان التقسیم من الداخل . 


(۷) نسبة التقسیم : 6" <۰ كان التقسیم من الخارج . 


0888 إذا كانت | < (4۰) . ب = (۰۱-) 


ب بمحور السینات ومحور الصادات مبيئًا 
إحداثى نقطة | لتفسیم فى كل حالة . 


ء آوجد النسبة التی تج 
و التقسيم فى كل حالة ئم أو 


بفرض أن محور السينات يقطع | ب فى 
قطة (2) = (س , . 


ول ؛ التقسيم من الداخل 
© 5 كان اع (-۷,۱) ب > (ه, م( 


«جد احدانی القطة (ج) لتى تقسم آب من الداخل بنسبة ۳ : ۷ 


eee TEE 0‏ 
مت ا توق زب من الداخل ردب با 
© 7 
مالع رسو م 
9ن 


إن كانت 1= ب = (۲ )١ ١‏ أوجد النقطة (ج ج) حیت ج و م۳ 
0 ج دابآ و والتو مسح كم ل بعدها عن 1. 

ا : مسائل التق یم من الداخل والخارج : 

ا 


۰ إذا كانت 1 > (۲-۰۳) »ب = ( 517 »4) أوجد النسبة ای تم بي 
ا سيم اه ل 


© أوجد السبة التی تتقسم بها آب بکل من نقطتي تقاطعهما مع محوری الإدائيات 
إذا كان != (۰۳ -۲), ب = (-۵۰۲) مع ایجاد تلك العا 

© دا کان != (۲۰۵),ب = (- ۲۰ اوجد ل تم ها 7 
ات ثم يمسو ااصادات مان ا ۱ ۲ ۱ ۳ 
المحورین 

۱۳۳ CCN 


أولاً: النسبة التی تقسم بها ی 
ثانا : النسبة التی تقسم بها ب القطعة | 02-5 نوع التقسیم . 
نالا :النسبة التی تقسم بها جا 
© إذا كانت | - ( رن 0 
ا نلاقى المتوسطات ۱ 
© إذا كانت | - (۷ ۰ ب =( -۲۰۵) إذا كانت النقطة + (۷ ص) 
ry‏ 


ا ۳ 


71 


an و‎ 


: 5 * الميل‎ 
a 


لاسن - وضن + ۳ ے , 


لمعادلة الخط | 
مر بالتقطة ( 1 ) 


0 پالصورة العامة 


يك بوازی محور الصادات و 
۲ ای 0 
0۱1۴۱ کان سس اد مستقيم يوازى محور السيناث ویھر النقطة (. ,ی ) 9 ای د ۲ اع 
اج اج نيان باص < ب تھی فنا ۳ ۱ 
۱ : ( س ص) ۰ (سوي » ص '. نقطة | 
0 لنقاطع مع محوری الصادات (. , ۲۳ ) 
۱ 7 وص اه دم عن- 1 0 
ما ال 3 فين 
١‏ اا مع الاتجاه | لمه ج 
۱ مع جب .". نقطة | 
3 لنى قيم ل اقطة البقاطع مح مجر رى | لسينات ( چگ , .) 
به ' : 1 چ 
نی RRR‏ اد معادلة المستقيم الذی ميله ۳ ويمر بالنقطة ( 5 
الكل , 


ملالا ا خا معامل ص دع 


مج مس + ج 


[ب] 6-۰۱۰۰ 
Nel‏ اه 


۳ û ا‎ 
)۱۰۲( O 
ل‎ 


E 2‏ إيوازى ا لمسنقبم المار بالنقطتين 
(tur‏ 


)۱-۰۲( 2 ۰ 
O ۳۰۲ ( ۰ 
)۱-۰۲( = )۲۰۰( = ۲ 


0 5 بچ . جآ متجهات اتجاه للخط المستقيم لكن اسان ترجع 


ات جزءًا سالبًا مق 
من وراه جزءا سالبا مقدار, 
الموجب زاو وبة قیاسها °٤٥‏ 


: 5 ۱ بر القاعدة التالية : 
-- سح دص =( ب) متجه اتجاه لمستقيم 
29 للمستقیم فان ك ی متجه انجاه 1 
0 لنفس 
| ]بس اص ٠۸+‏ يعد 11۳3 EET‏ = (۳-۰۲) فان كل التقط التلية متجه تاه 
[جای-می [واصس-ه [ھ] س < و ا 0 ا 
تم : اس - وص + ۵ = ۰ یصنع مع الاتجاه الموج الميغة المتجهة لمعادلة الخط المستقيم : 
لمحور السينات زاوية ظلها ۰,۷۵ أوجد قيمة | المار بالتقطة قه والمتجه ی متجه | تجاه للمستقيم : ی EEE‏ 
یم : 2 ی 


8 اكب المعادلة المتجهة للخط المستقيم المار بالقطة (ه -( 
RET‏ ومتجه اتجاه له (۰۲ ۳) 4 ۰ 
المستقيم المتجهة الحل 


“م دق d+‏ 7 = 0 

۳ ۰ ۸۵ 46 E ی‎ 0 E 

رت 00 0500 أو نفطتین علو نيا المعادلات الوسيطية البارامترية ؛ ١‏ 
۱ کت یره 3 1 


و + هی 
ea‏ 
۰ = (س,. ص) + ۵( ب) بالمقارنة 
GE‏ ` 
ال 
دلتان | لوسیطیتان 1 قر 
يطيتان للخط | لمستقیم . 


دة 


با ين الصورةالكارتيزية : 
ی وی مامت الصودة کارت 


المعادلتان الوسيطيتان . 


ا ل سي يي م اا 
ومتجه 


الذى يمر بالنقطة (8 ٠‏ -4) ويصنع زاوية 40" مع 


لياه الهو 

ل | لمختلفة لمعادلة كل من المستقیمات التى تمر با 
٩ 2S‏ ) [ب] (۰.۱) ا 

۳ ۱ ۰ 0 )۳ ۰۵( + 0 


| المار ۰ ۳) والمتجه آب متجه اتجا 


و 
0 ۳ ب = فى | لصورة العامة . 
پیت المار و والمتجه أب متجها تجا 
(۳ ,۰۱ ب = (۵ ۱۰) فى الصورة العامة . ۱ 


0 ا (1۰) ویوازی محور السینات. 


© أوجد المعادلة ال جهة للمستقيم الذى يمر بنقطة الأصل والنقطة ٤(‏ . ۲) 


اوجد المعادله انمتجهه للد غيم 11 ۲ 
0 لمعا 5 لمستقیم الذی ميله ج ويمر بالنقطة (۲ » )١-‏ 


- ومعادلةالمستقی 
. المتطرعين من محورى الإحداثيان 


] نج تجاه المستقيم 
9 دبعل لحت ار 


عن المستقيم الذى یربا 0 
0 , أوجد الصورة المختلفة د 


الحل 
) یدیل أماكن (۰۳ -1) مع تغیبر إشارة إحداهما 


عليه (۱۳ 


مب اتب الستقیم هو [۰۱ 


(re + (6r)‏ المعادلة المتجهة 
المعادلتان الوسيطيتان 


أو المعادلتان البارامتريتان 


بوم جه ضن 47+12 


حك حرط سس - ۹= ص - 4 
0 


لیقع جزهين من المحورين صورتها ۰ | ۳۳۳ + ا - ۱ 


حيث | ب الجر ذالمقطوعان من محور السینات وا لصادات على | لتر تي 
]فجن المتفوعين من المحوريى للمستقيم : 


قسن - ۲ص = ۱۵ 


لاعن العحورين السينى الصا 
دوس ی والصادى على الترتيب ۳ -۵ 

لق 
للصف الأ ١‏ الثاثة ى: 


مودی للمستقیم ) ومعادلة المستة , 


متجه اتخاد ١‏ 
من محورى الإحداثيات ۲۳ 


: على 
ية حورن التقطوعين 
رور المختلفة لمعادلة المستقيم المار بالنقطة (؟ . -۳) عمو 
استضلك 
على 
المختلفة لمعادلة المستقيم المار بالنقطة (۲ ٠‏ -1) وعموديًا على 


ج إلممادلة | لمتجهة للمستقيم | لمار بالنقطة (۵ » ۷) وعمودى على المستقيم : 
© جد 2 -(۰۰۳) + ۵( ۲) 1 


المختلفة لمعادلة | لمستقیم المار بالنقطة (۰۰۰) وعموديًا 
> =( ۴) + ۲-۰۷(۵) م 


© آوجد المعادلة الكارتيزية للمستقيم الذى يقطع من المحورین السينى 
والصادى جز بن موجبين مقدارهها ۰۲ ۳ على الترتیب . 


0 أوجد المعادلة العامة للمستقيم الذى يقطع من محورى الاحدا ثيات النقطتين : 


(6-e) (e) 

0 أوجد طولى الجزءين | لمقطوعين من محورى الإحداثيات للمستقيمات : 
[۷]۱س - وص - ٩‏ < . [ب] اس - وص - ۸ = . 
[ج] ۲س = ص [ ء] ص < ۳ 

[ه]س - ۲ 


0 أوجد معادلة المستقيم فى الصورة العامة إذا كان يقطع من الجزء ۳ 
لمحور السينات جزء طوله ٤‏ وحدات » ومن محور الصادات السالب جوا 
طوله ۵ وحدات . 


فش 


۷9 ° =( 
توس ۸+ ك( ۲) 
1 لصف الأول التانوی 
02 


4 مك ۱ ۳ 


3 دعت سس +۲ ۳ 
+ ۲ص 
0 
> 8 محور السینات 
0 > 
: 0 
0 ص ٣‏ 7 کو 
باو ۰0۳ ب 2 (۰)۱۰۳ O TI‏ 
0 اب ج 


0 آوجد قباس | لزاوية الحادة | لمحصورة بين | لمستقيم المار بالتقطتين : (. عاك 
أوجد قي 
)٠ -[‏ والاتجاه| لموجب لمحور السينات . 


© أوجد قياس الزاوية الحادة بين م Reo)‏ 
والمستقيم : س - ص - ۲ = ۰ 


0 ان كان قباس ا لزاوية الحادة بين المستقيم : س + كص - ٩‏ د . 
۲س- وص + ۰-۸ يساوى ج » أوجد قيمة (۵) 


)۳۰۳(۵ + )۸ 


0 أوجد قيمة (ك) إذا س 


س + لص 0-7 والس( ) + ۲۰۱(۵( تساوى ع 
١‏ ا 


+ (۱.ص) أوجد قيمة ص ثم وجد قياس كل من الزاويتين الا خریین . 


0 لوار + وس - ۲اص + ۵ = ۰ 
المد دة لي السورة 


۱۲۵+ 2 18 وحدة طول 
Ns‏ 


۹ +۶ 


عم :۴س - وص - ۰۷ لاسن - ٤ص‏ + ۱۱ = , 


:. المستقیمان متوازیان . 
۷ 


اى المستقيمات المقابلة من () إلى (۷) 


CE‏ وه 


.)نی ااا 


(r. ۵(۵ + )۰۰۲( <‏ 
٠‏ لول | لعمود ا لعرسوم من لنقطة (۵ ۰ ۲) إلى الخط المستتيم المار 
O‏ 
بي بول العمو من النقطة (۰۰۰) من لخط المستقيم المار بالقطة (-م , ) 
ويله £ 

ج ارج طول العمود المرسوم من النقطة (4 ۰ -۲) على المستقيم المار بل 


۳۹ 
| ۱۰۳۱ ومیله ۲ 


| © زد امد المرسوم من النقطة على الضلع تج من أضلاح ری 
| اج != 0 )۰ب (۲ء )ءج =( ) 


0 ابت آن الستقیمین : هس + ۱۲ص - ٠ = ٩‏ »وس + ٤۲ص‏ ا ےر 
نوازيان وأوجد البعد بينهما . 


0 أنت نا لستقیمین : ۲س + وص - ه = , > اس + ص + ۱۰ = . 
ازيان وأوجد البعد بینهما . 


8 كنول العمود المرسوم من النقطة ( , ۶) على الخط المستقيم : 
تيه بساوی ۵۷۲ وحدة طول أوجد (5) 
ابح وه :حلت 

اقب شرف فیه O TE‏ 
اا 9(۶»ص) ایب ادال لات 5 
ا سب 2۳۳ 


1 ایجاد 
المسألة فى |4 

|لمرجود في 
بالنقطة ا(۲ ٠‏ -۱) وينقطة تقاطع المستقیمین + 


می-ص - 2۳ ۰ 


پس +ص + ۲ ۰ 
الحل 
بت وى متمد على إيجادنقطة تقاطع | لمستقيمين 


لأس دض - ۷ 
إيجاد قيمة (#) حيث المعادلة هى : 
00 


 ةقيرطلا‎ 


۷س + ص +۲ + ۵(وس - صن - ۲) = , 


۲-۲ 


E‏ م 
ااا ال 


E 


۱۱-2 .ال < -۲ 


- ۷ 
۷ 
كك سس الأول التانوی _ 


) وبنقطة تقاطع |المستقيمين ر 


۷س + سس - ۱۷ , 


ی + هس - ۲۳ 


ولة المستقيم 
o‏ 


0 ولة المستقيم المار با لتقطة (۲ ۰ وبنقطة تقاطع | 


ا 
امتهم الذى يمر ينشلة و تم 
تسه حص لحتنم )+ ۰۳(۵ ۲) وبالتقطة (۳ , ») 


سم الما ها ال عي 
ے و (-۷۰۷) ۰ "اس - "ص = ۱۳ ویوازی محور الصادات . 
2 
TA ۲‏ 5 
چ نيبي مادلة لستقیم المار بنقطة تقاطع المستقيمين : 
ص - سا ۰ ۱ لمم لون 
§ ايبد معادلة المستقيم المار بنقطة تقاطع | لمسنقیمین: ۳ص - وس + و« 
بسن + ۳سس - ۱۹ < ۰ و لمستقيم : ص - لاسن + ١‏ = . 
0 أوجد معادلة المستقيم المار بنقطة تقاطع | لمستقيمين : #ص - سس + ۷ < 
اص + س + ١ا‏ = ه 
0 أوجد معادلة المستقيم المار بنقطة تقاطع الم OE:‏ 


الال ۰ ۰ اسن كاسن م و ۳ 
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© أرجد معادلة المستقيم المار بنقطة تقاطع | 7 


E مج‎ 1 ۱ 


9 ا ار : 
لعستقيم المار بنقطة تقاطع | لمستقیمین : اس - ۳ص + 2-1۳ 


ال + س - ۹= , 


4 وبقطع جزأين متساویین من | لمحورین . 
> معادلة المستقيم المار بنقطة تقاطع المستقيمين + 
لاسا ود و ا 


ص مع الاتجا الموجب لمحور الصادات زاوية قياسها ۱۳۵ 
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۳ 
کر 
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فى المراجعة العامة والنهائية 


فى الرياضيات 


اعه 
د 

eA ۲ -۱+ ۲۲ )٩( 
۲ب + = سی‎ > ۱۶۲ 
۳ب = -و۱ -۱ ب = حك د -و‎ 
ب + چ = چا ڪس‎ 1 


ج = ۵-۲ - ۱۰ 
< ۲ج + و - ۱۸ 
FET‏ د دين ا“ 25 ۲۰-۱۸ 
+ قسنم 
(۱۰) ادمع = ۱+ ۲ب - 4 
۲ب = ٩‏ اودع 
ب < ۲۰ 
اج < ۱ دج < ۳ 


5 + دج - .۲ > و + ۱۵- ,۲ 
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٤ 


۱ 
٩ | 
E 


قان ؟1 + (-ەب) 


ده -وو 


۰ ۳ 
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۱۳ 


ال ب + وج + (-1) 


۸ ۲-۱ دس 


ل + و 

۶+ من 3 

EE ¥‏ 
. سس داه ص - ۱۲ 
جح ج که 
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4 ۷ 
<|-*۷ ۱ 
۷ 
سس -۱ .سس - و 
ص - ۸ = ۱ ع ده 
r= 521+‏ 
ولا = ب + ج + (-1) 
دع !اع ۳ ۳ 
و + + 


1 ]عد + میت 


باخذ مدور الطرفین 


Es ٤ 0 مد هع‎ 


بضرب (۱) ۷-۰ وجمعها على (۲) 


۳3 ۰ ۰ اعد و نید بو سید 
۲ 


> 5 حي پسیم 


رد 
اس ناگی 


(1) بفرض آن : عع + ج 


اعد - دح یب مب ي 
بضرب ۳ فى العلاقة () 
+ ضرب ۲ فى العلا (۲) 
۹ہ + وی و 
٤ہ‏ - اہ = وبي 
یالجمع ۱۳سد = ۲۳+ ۲ب 
د 1 د 52 
ls r rej fram cr‏ 
ل -۱۳ |-عه 0 
اع ۳] ۳ -۲] 
داع |+| ما 
زع ۳ مب | 
ع (mn‏ 
۳٩ ۱‏ ۱۳ 
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۱ ۲ 
مد |ام ٠‏ 
-5 -۲ 


.. من العلاقة (۱) : اص- = ] - موس 
۲ص = | + (-م)س 


۸ زد -۲ اده 
~= |۱۱ -ه |+| -ه لم 

نا 152 7 ۲ 

۳ 92 ۳ 


۱۳ FT § i vo . 
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+= ۱۲۲ 


| -۲ ۲ لوم اسيم -۲۲ 


ait Fe‏ لاعس د و له بو 


بو 
A 54-‏ دري 
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THN ۳ لبجم‎ 


أ مده -۲-۲ 
| و ۱ ۵+۱ 0 
د بمب و۲ f ۲۷4۲+ Woy‏ ۹+۲۰ 
Woy roe FH |‏ تس سم 1 
WN f ۲۶ ۳ ٩ ۰‏ = لماع 
طلم ۱ , ۵ 4 
0( ۳ ۰ زا یی ده 
Thal ۰‏ 
۲ ۱۳ ۲ ۱ إا 6 ۵ (KM‏ | عو ۲ 
ابا 
+r‏ سس تین بت 


1 ۳ الاب | بت 


۱۵+۱۵- ۴۶ 
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e 9‏ .ما 


سس 
۳ 504 [م 10 0 
3 4 
ا مدا ا امي 00 اب +( 1 0 1 ۲ 
J‏ 92 ۳۳ )0 
خب اما 6 سيد 4 ود 0 ا 
چا O‏ 


.- + (-) + (-1)5 
ل 


OTO FO Q0 
0-2 ۱٩-۱٤ صقر (ه)‎ )4( 

(1) ادر ددعل“ (۷) دلوب ۵۷ - ۱۵ 
(۸) ب(] + س) - ا(ب + ص) 

= بل + ب س - ]ب - ص 


= ب س - | ص 
ب. ل 
UAE‏ 5 0۳0 8 
)٩( ۳ ١ ۳ 0‏ (سب۱)(ص"+۱)-(سسآ+۱)(ص+۱) 
۷ , = ۳ 
= سر ص" + س + ص" + ہہ 
44 ماه قاع 1 17 
۳ ۳ - س اص - ص - سل" سمل 
1-7 ۳+۵ -4 ۶۱ 1 ۳ 
/ = س‌ص" + س + ص 
A+‏ +۲۰ ۲ 4 
ا - سناص - ص - س 
i +‏ 


ET 1 
٤ ۱-6 4 ا‎ )( 0 r 


SC 


و - ۲۱-۳۲ - ۲۸ + ورع دا 


«اأه ۰ ۷ ٩‏ 2 مقر 


۲۰۶ 2 الى كا 
2 
EN - ۴ ۰۶۲۱‏ 32) 


{Og ۰ (١-2 ۲۰۸۸ 


لامع -(-۳۰۲۰۱)) 
لامع ع ۰۰۱-۰۰(۱)) 


((r- oY NY = ألمام.ع‎ 


ISD 


E cE ل‎ 


1۳ 
3ع انط هار :كات 


أ 


١ 


| 6ه || ماه 
> ۴ ]عا 
0 1 
پل سس 
1 
ا 
ع مر 
<ك 


۰ ات ۲ 
= ار )أ 
-۳۲ 1 
0 ۲ 
|51 
0 5 
:۱۶-۱2۸ < ۰ 
.: مہ ليس لها معکوس ضربی . 
٠١ + 1٠-9‏ > صفر 
:ليس لها معكوس ضربى . 
ام التى لا تجعل للمصفوفة معكوس 
شرب ھی : س۲ = 1م 
س ده 


م االتى تجعل للمصفوفة معكوس 


۳۱ ۱ 


=( = 
اد ۳-۱۴ . 
(۱()۳-۱+) -. 

داعم اع-و 

. قيم | التى تجعل للمصفوفة لیس لها 


معکوس ضربی هی ۰۳۱ -1۱ 


۰ = 1 
۱), 30 014 


كل منهما معكوس للآخر . 


ضع - زو س 
د 


> ۳س = و 
اس - سن 


بالقسمة على ۲ 


س٣‎ 


(۱۳) -۳ < ٤س‏ + ۷<٥‏ 
ديم امح ۶س < ۷ - 6 
-م < وس <۲ بالقسمة على ٤‏ 


۱ 
-۲<س <= + 


(۱۳) س -۱< ۲س - ٥‏ <س + 6۵ 
بإضافة ([ -س) للأطراف 
سں- ١س‏ سيق <بسل - 0 -مسن<س ۵4س 
.. -۱< س - 6 < ٥‏ بإضافة ه للاطراف 
-۱+ و <س داه + ده وه 


2 < ع جع 6 ۳ 


(۱4) سس - ٩‏ < سس + ٩‏ اس + ۱۸ 


هس 
ونقط المستقیم اس + ۳ص - پ 


ليست من مجموعة الحا 


اح 00 
۹ ج | (٩)۲س‏ + ص - .۱ 
3 کت ۳ 
ص] ۲ | .| 1 


لمجموعة الحل 
مجموعة الحل هو الجزء المظلل 
وقط المستقيم تتسمى إلى مجموعة بحل 


(۱()۱) سس - ص ۱-2 


۰ :(۰0») تتتمی 
حل المتباينة س + ص < ۳ 
حل المتباينتين معًا هو الجزء المظلل » 
لاحظ أذنقط المستقیمین لا تنتسی إلى 
نجبوعة الحل 


إلى مجموعة 


سمي اليا 


2 نقطة تقاطع الستقیمین (۱۰:۲) 
WY 1‏ 


لے 


هو مجموعة حل | لمتباينتين 
6 المستقيمين ل مجموعة الحل 
3 
,سل التقاطع هی (- ۳ (e‏ 


س + كص > -۳ بالضرب × ۶ 


۱ (ببالضرب ۵ 


رس - اس ے 


(۶) ( 1 ) سن = ص عوض عن س = م , 
ص د. ۳>, 


المتباينة : س + ص > و 


الجزء المظلل م تاد ستل 
المتباينتين معا والجزأن من 


دن تا 


)٠ ۳‏ 3 مجموعة حل العتباينة 
ص > -؟ ,نقطة لاخ هی (-۰3 -1) 
ة هو الجزء المظلل 


نقط المستقيم 2 إلى الحل 9 


الجزء المظلل هو حل المتبا يتين رل 


5 
11 
د جموعة حل المباين : 

+ اس ٤<‏ 
ةالقاطع ( .8( 

إإيزء المظلل هو حل | لمتبا ينات 
إط أن تقطة التقاطع لا تتتمی إلى 

بجو الحل للمتبا ينات 


اأس٤‏ سس ک ۰ تعنى الحل یقع فى 


حل اا 

لاحظ أن تقاطع سس - ص = ۳ مع ص = م 
i‏ 
مع سس < -۲ هی (-۰۲ -۵) 


الجزء المظلل هو مجموعة حل المتباینات 
___ الجزء المظلل هو مجموعة حل المتاینات 


)4( 2 
سس > ۰ , ص > ه تعنى ا لحل : 8 
ا يقع فی 


(۳)۱س + ص - + ۳ 


وين 


fo 


1 
59 


۳۳ 


المتبايئة : 
اسن + ۲ص > ۹ 


(ب) ۴س موص = ۱۲ 0350 
۳1 و 


: ك مجموعة حل المشاينة‎ )٠ ٠ 
۱۲ > ۳س + وص‎ 

تاش المستفيمين هى ( ۲ , ) 
الجزء المظلل هو حل المتباينات مما 
7 س مضلع الحل هی : 
er.‏ ج) 

خعلك )ع و و هب 
(r)‏ 


۳۰ ۳۰ 


لفل 


(۰,۰) 3 مجموعة حل المتباينة : 
۲س + ۸ص < ۱۳۰ 

تقطة التقاطع (۳۰۱۸) 

رژوس مضلع الحل هی : 
)۰ (۳۰۸) :۰( ه) 


۲۵۰ <- ۷۰ ۷ ۲۵ = (“r 


مل )٠‏ < صقر 

۳۰ fo + ۸۲۵۶ (FA) 
۳۳۵ 2 ۱۳۵ + ۲۰۰ > 

Arm gx عمو‎ ۲۵ (Eo 

أكبر قيمة عند (۳۰۸) وتساوی ۳۳۵ 


تب کید 
(۱) ص + ۷س - 1 


سا 


EKA 
: ر مجموعة حل المتباينة‎ )۰.۰( 
٦ > مسن + اص‎ 


نقطة التقاطع هی (۰ -۲) 

الجزء المظلل هو مجموعة حل العتبایناث 
رؤوس مضلع الحل هی : 

(e) (r) (<F) (e <o) 


۵ ۲ +۳ ۰ج و - ۱۵ 


م(ه ۰ 


م(۳ ۰ 
مر( ؟) ۲۰۰+ ۲۶۳ +۵ 2 ۱ 


مر( 1°( ۲۷۰ +۱۰۳ + كن ۳۵ 
.. أكبر قيمة عند (۱۰۰۰) وتساوی ۳۵ 


۱-۵۰۲ +۲۷۳ 


وأصغر قیمةعند (۰)۰۰۳ (۲۰۰) 


واصغر قيمة عند (۰۰۰) وتساوی صفرًا 


وتساوى ۱۱ 


۱۳۷ 


۱۰۸۰۰ = ۲۵۰۰ Af = 


مر ۵۰ ليا 


۷۰ 


ال ا ردي 


۷۲-۳ = (= Fp 


ع وا و حي ی 


أكبر قيمة عند (rs sr)‏ 


مض ] = .سس + .ص 


ود س ک٠‏ ص > . . سس + ۲من 


در 
۲۰س + ص ج ۱۵۰ 


ا و( حل ,حو 
حتا 8 


حا 8 


حاا8 + حتا 0 سود 


10-۷ 

- حا6 
(۱-حا )۲ 

(۱-حا ۱()8 + حا 8) 


سلحا9- حال9 + حا0 حتا9 
ا0 

O 

ا0 

0 


| الایمن ‏ حتا' ج حتا! ج + حا" ج 
۱ - حا ج) حنا" ج + حا" ج 
= اج - حا' ج حتا" ج + حا" ج 
= اج + حا" ج (-حا" ج + )١‏ 
دحتا" ج + حا" ج × حا" ج 

=حتا' ج + حا* ج = الآيسر 

۱ ۱ 

TEN اج‎ 


حتا" + + حا" ج 


())قتا" ج + قا" + -. 


1 1 
١ل‏ يونين 26 


(4) الایمن = 


۲ سن + ينا" ی + اطا سن طا سق 
يا" سن + طا 


قا؟ سس -۱+ قا س ۱+ ۲ 


حا" ] 
حتا؟ | + حا" ] ۱ 
11 
ا" حا 


(۸) الأیمن = (۱ - طا" ج) (۱ + طا" ج) 


حا" ج حتا' ج 
یلع 


حا" ج حتا" ج 


ه) الترف لاحن 


ا سس + امتا" س + 


کر اس دعا في حا سا 


ء ےا سی جح س) ۲ 


O‏ برت 


(۲) طا' س = ۲ 


ن بيجبو وحساب المثلثات 


ملول تمارین ا 
حا المجموعة (11 : 6 


۱ 
0 چ )ی 
حا سس هوجية 


.. (حت) تفع فى ادع الأول أو الثاني 


es 
۱۳۹۰ ۹ حالس‎ 
۲ - = ا س‎ )0( 
حنا س سالبة‎ 


:: تقع فى ا لربع | لثانى أو الخال 
(a‏ ع ٩۱۸۰‏ - مده = ae‏ 
ی( ) = ٩۱۸۰‏ + .دك = دپ 
O ۶ ۰‏ 


طا س = م۳ 
عندما طا سس = ۴۷ 

(ع) تقع فى الربع الأول أو الثالث 
: و( )= 

)= بيه موه 
عندما طا سن = - ۳۷ 

(حت) تفع فى الثانى أو الرايع 
)= ۰ بوه 


۳۰ 


۵( )= ۳ توعد بير 


REE 
Cree حا جڪ و 6ه زيحت لوك‎ 
0 ا‎ 
یی ۱ ک0 عاس = جا س بالقسمة على جنا س‎ 
طا ص موجبة‎ . 2 7 0 
سس | اتف الع الأول آو شالت‎ 
98 Ri 


۸) 


اس اف ۳۱ 

ساس +۱) (حا سس )١-‏ = ۰ 

سسا حا سس د حك عندما حا سن ١5‏ 
01 .. و( ع ) = .وه 


: الزاوبة تفع فى الثالث والرابع 
We = ۳۰ + ٩۱۸۰ = (e‏ 
r= (2)u.‏ 

ليا يس ۱۳۳۳۰ 


()حا اس - ۲حتا سل + ج 
۱-حتا اس - ۲ج سس + ج = ٤×۰‏ 
-4+ وحتا سس + متا سن ۱= ۰ 


کک من + تا سی - ۵ اه 


ليس لها حل لا 
تا س 2 [-۱۰۱] 
دهع( 


) حا سن = 4حتا سن .: طا سس ۲ 
r‏ ۲ ۱۳ 


er T= (Da أ‎ 


(4) ۲ ستا٦‏ سن - ٥‏ حتا س - ۳ = ۰ 


( حا من +۱) (حتا سس - ۳) =۰ 
0 

حتا سس = ۳ ليس لها حل 

Yes Î Ye = ) و(‎ .. 

Ne Mem لماح‎ 

(۱۰) حا س = ۲ لیس لها حل 

لان المدی حا س = [-۱۰۱] 

.. ف( = ۱۳9 
أ ف( )= ۳۱ 


1۳۳۱۵ ۰ Fo} 


(۱) ۰: طا سس = -۱ 


ES 
8" عوض عن حا"0 بدلالة حا‎ )۱۲( 
E eo 

1 1 

1- حتا 8 - حتا"8 = ۲ 


حا "0 = ۶ 

3 < 6 حنا‎ 
۲۰ = ی(6)‎ 
Y4 = (6s .مه | أ‎ = (0) «i 
Oooo TE ece = ماح‎ 


(احتا س + ۵) (۷حتا س -۱) =۰ 


| صصح ۱۳۲ ٩‏ 
> 6۹,۷ ۲+(۱۵ = ۲۹,۷ سم 


“er ۸- )٩(ی‎ 5 
)۴( + و(1) - و(1)‎ .. 
۳۹۶ Fe 


< ۳۹ ۲۷ نا 


او ا =1 اه - و(ج) 
2 2 )=۳ ل .۰۱۵ = عل 24 he ۳۲۲۱ = E TV FA‏ 
وا E‏ 
ا لعا الماء - £ 1 
العام = جرهم أ ادم 
و اس 
ا 3 حث 32س لاع ۵ :۲عت و -۱) = . 
دهاج = 1 
i .- (Bo. ‘=0 3‏ ۱۸ 


احل العام > ۲3 وعندما حتا 0 = 


7 
3 > 3 
7 ا كن 5 


ااي 

ا 
سا » 

+ 


و 


.و( ۶ ۶) < ۱.۸ 
قى ۱۵ 5 القائم 


حا( ۶) = 


حا ۵4 < 
:51 حا وو* 
= 4۸۵4۱۰۱۹۱3 
اپ ۱۲ و 1 


ANS AYR‏ سم 


ولاج 
حابے ۴ 
0 
جع oo‏ 
تب آ ھ) ديو مب “or‏ 


۰۳۰ ۵۲ ۱۲ > ۲ 
TYE ۳-۳ 


o O7 


f.‏ = ۸۰ طا ۳۸ VE‏ = اولاقام 

: ارتفاع البرج عن سطح الأرض 

= اب + ب ۶ - ۲۹۱,۱ + ۱,۷ 

م۲٩۳‎ = ۲۹۲,۸- 
0 


ب ج طا ج - ب وطا ۶ 

(ب 5 + ..ه) طا ج ب وما و 

ب وطاج + طاج اب وطا ۶ 

ب وطا ۶ - ب و حا ج - ..ه طا چ 

ب ۶ (طا 5 - طا ج) = ۵۰۰ طا ج 
۰ طا ج 

SEET =۶ با‎ 

عوض عن (خ ) » و( 8) 


2:۵ 
۱۰۲۳ 


ب و < < ۵۲۱,۰۳ 


.. آب = ۵۲۰,۰۳ طا ۲۸ °۹۸ 


= ۱۳۳۳,۱۳م 


ب 0 


۸-۰ 
اوج = ۱۸۷۳ مت 
حا ۱۷ ٩۲۵‏ 6 


*۳۹ ۵۲ N= 
قياس الزاوية الم رکزية للقطاع الأصة‎ .. 
5/6 156 ۲۳ لذیوتر [ جا هی‎ 
ساحةالقطاع = خد اجه ال‎ : 


: مساحة القطاع = 


ننضفة = 14,۳۵ سم 
لفك 5007 / 
م ك ×ط × ۱۰۰ = 14,۳۵ 


لاف :۱ ۲۰و +ل < 16 


0 


*۵۸ 1۷ 25۳۱۱۳ - 


و( 8) 


“ست وهی قياس الزاوية الم ركزية للقطاع ۴ 5 ب 
7 د ٠‏ مساحة الجزء المظلل | لمطلوب = 
مساحة 4 أب 6 - مساحة القطاع 6 5 ب 


مساحة القطاع 6 و ب = 
حلب برط س = ۳۲,۸ سم 


۳۹۰ 
حبث س" = 4۷ ۹۵۸ , له = ۸ سم 
۰ مساحة الجزء | لمظلل | لمطلوب = 


N ۷ 
سم‎ ۲۰ 2 ۳۲,۸ - ۸ 


القطعة الدائرية 


تمر 


re4 = 2 ۱۷۲۰ 2-00 
۱۸ 


حا ۲۱۲۰ = ۰۸۹۱۰۲۵ 
.. مساحة | لقطعة | لدا ثري 


لزاوية المركزية ف( 


- Ast) 


°۳۸ |> 1A XxX 1 ا‎ | 


(۷) مساحة ۵ آب ج = ۲ 20 واحا 501 


۷ سم 


(۳) مساحة ۵ اب ج = ۾ ۲۰۲۵۲ ا ٩۱0‏ 


۲۲۰ سم 


)٤(‏ مساحة الشکل الرباعی 


VY ما ححا‎ ۱۵ Û 
0 


۵۰ سم 
ارحص 


(۵) مساحة الشکل الرباعی 


ل بر.ج »وم »حا 6ه 
۲ 


(1) مساحة لشکل الرباعی 


Û‏ به و۳ وا x Ne‏ ۵۷۳ سم 
1 


(۷) ساحة 


ی 


We حا‎ + ۳۸۰ ۳۲ 


ا 


(۸) ماحةالمدس 


() ماحة السیع 
= 2 ع ؟ » Fh x (re)‏ < 187 سما 


(۱۰) مساحة 11 


1 عم (r) x‏ »طناك > ۱۳۹۱ سم 


(۱۱) مساحة المثلت اب 5 


ج × ۸× ۸ا۸ 


= ۲۷,۱6 سم 
۰۰ ۸ ۶ب 


۲ 
۱ سم 


۲۰۱۳۰۵ 
)۰۳-( < 


r 
داب + و‎ 


6-۰۳-(+ )۳۱۵-( = 
)۲۰۸-( = 


.. الشکل ! م د 5 متوازى أضلاع . 
إب]بالمثل مج : 


!۷ ی و وحن :ا 


.. ا٢‏ جج - اا 


۱۳ 2 111۷ = ۱+ ۲۵۷ = 


۳ 39( 
(۱)طا 0 = Fr‏ = مه 


(ê) ..‏ 
| اع 1۸۷ 112 
.. الصورة القطبية (۸ ۰ 3) 


(ZF) ۲ = س‎ )۲( 


= ۲/۱۲ حتا ۱۳۵* 


۷) بچ = ج - ب 


 )۴ ۵(- )- (= ۱‏ (-۱-ه) 


۱ ۲بج د (-۰۲.-۰) 


(Tr ۰۲۲۳( 


1= ۳۹۷ = ۱۸۹۱۸۷ = 


ETS. ES 
هع‎ = (Ê) .. ۱- طا 0= كك‎ 


توازی متجهین وتعامدهی 


حبص 4 وی 


12 صقر 
:1 ب متوازیان . 


REET 


9 ۰1 ب متوازیان . 
۲ |(4) :س سم رصم 
E O 2-1‏ 
22 * 1 ء ب غير متوازيين 
(w+ (or) + (t=‏ (۵) :۰ سس + ص ص 
0.۳+ سم 7 
م عد + ص 
7 35 
ی اب متعامدان 
- سس سه (3) 7 موسي + صن ص 
سس ۳۲۸۸۶ رح 


ب متعامدان 


5 
رم سول 
00 دصر 
.2 5 ء ب متوازيان 

(۲) :س صم 


د »دع + 4 ۲= صقر 


هان( ۲) ۰( ب + ج) متعامدان 


E 
(e FDF + (Fra 
)۰۰۱( > (+) 
رط التوازی : سس ص - سس ,صم‎ 
صقر‎ 
ج متوازیان‎ )۳+ 7 


0 


SUS HEEE 


۸ 
رب چج <(۸۰۶) 
أ حرط التوازی : ص - س صم 
Hy‏ 
EGIT - ۸ ۰‏ 5 


| ۰( +ب) ( ب + ج ) متوازیان 
(1) شرط التعامد : سس + ص ص = ٠‏ 


os\-KO +P:‏ نهدو 
(15) :: سس رسي + ص صم = ۰ 

ل كناك ۲ عم 

ك5 دور ك دوع 


(14) شرط التوازى : س ص - سر ص 
A-A‏ كع دو 


(۷) س سم - سس = ء 

۵۲ ضفر ۵ < ۰ بل 
شرط التوازی : ك »× ك ۱ × ٤‏ = . 
f= - = 4+۲‏ 


إل 


(۱۷) شرط التعايد :س سور 


حنول تمارین الهندسة التحليلية 


ارشادادت man EE‏ 
ارشادات ورین (:) ۳ 


6-0-۰۳ 1 - e : )۸( 
(= 

شرط التوازى : س صر - مزع = . 
ox‏ ۱۵۱ ده 


rsd. ۱۵ = وك‎ 


واضح من الرسم أن المتجهین متعامدان 
لکن 1 = (احتا ٩۰۳۰‏ -۳۰0*) 

< 22 
ب = (4حتا۱۲۰* ۰ 4-ا۲۱۲۰) 

(Fr Y=) =‏ 
٠:‏ شرط التعامد : سن سر + ص صر = + 
Y= x FY ۰‏ 7۳۲۷۳ = صفر 
.. المثجهان متعامدان . 

(۲۰) واضح آنهما متوازبان لأنالزاوية وا حدة. 
۰0۲۰۳۲۲۲ ب -(۴۰۲۸۲) 
شرط التوازی : س صر - س ص = ۰ 
۰ ام - ۲۲۳ ۲۷ = صقر 


۰ ۲ ۰ ب متوازیان . 


(0: 
بج ۶۱1 , ب ج < ۳و 
.:. الشكل فيه ضلعان متوازبان وغیر متساویین 
.. الشکل شبه منحرف 


e, 
)۳( من (4) عوض فى‎ 
یر‎ E 


eT 
0۰-5 


۱ 


۹۳ 9 23 
ا اكه © دا رع 
ها و: 
اج +جء = او ....() 
فی ۶۱۵ : 
١‏ + 5ه - ام ۰۰ (f)‏ 


من 400 (۲) ۰ (۳) نجد باب 

أب+ بج +ج ++ + أو + وو 
1 2212 ب 2 
: آب+ بج +ج و+ وھ = او 
بإضافة 12 للطرفين حيث 21+ و ے ب 


2 آب+ بج +ج و+ و بو سد‎ ٠ 


من (۱) )0 


0 جب 


ا ۳۹ 


)٩(‏ فى 4 ١ھ‏ ہ: 


دا+ هعد وهم .....() 


فى ۵ ه ب 5 : 


دب + ۶2 -۲ وم O‏ 


بالضرب ×۲ ب ۳ 
۲ب بو 2۱۷ لا 
فی ۶۱۸ ج : 
اج +< 51-6 .... (۲) بالضرب ۴ 
Sir = S++ ۳ ۰‏ ....(10 
من (1)۱ ۰ (1۲ بالج 


۲ب + ۲ب ۳+5 +۳ج 5 و - 5 


:0 ۲ب و د م وج د -۳ج و 
بج ج و +۱۳ +۲ ج و-ه او 


> ب + ۴ج دواء 


ھا + آم د هم 


|تبات أن 


0 


البرهان : فى ۵ اب ج 


2+15 - وم 0 
قاع 


اب وهما فی تجاه وا سیر 


(e (0  ) 3‏ ۰() الطلوب اويا 
لإثيات المطلوب الثانى صل سن 


و 5 
- 2د 2ه 
ES‏ 2 

فى ۸ سس ب ج : 

بك + عو - پچ 

بش - بچ - نیج 
ar =‏ - اج 
(ar+ 2) r=‏ 
22 کو 


ای 


2+ 


2 1 
< 


erz 


ارشادات تمارین (م) 
تطبیقات فيزيائية (السرعد ,.. 
لالسرعة اسر 


اد | 


سے لر + لبم 

017 نه فقو اس 3 
ل + لم 

DE‏ ۱-ه, ۲و 


1 ۸ 
لسرعة الفعلية لر 


عن > (كة) ۰ م =( -) 
(س . ص) 
لع + لو 

ل + ل 
ده + Q-= IDF‏ 
١+7 0‏ 


)۱۰۰( - 


.. نقطة ۶ > (۱,۰) 


۹ 


رس 


۳ El. 
E 

7 ل 
(r)‏ 


ع =( e)۲‏ = لدم دم 


م = ج = (س , ص) 


ر +له م 
ل + له 
مسن ما ها 


ا 
ل جره لكف (tc‏ 
۰ له 


کر اسر ۰ 
ل + لب 
> ذل + رلم = م 


ما تس موود 


ال - الى 


كد 
e E‏ 
, النسبةموجبة . التقسيم من الداخل 
یا هو واضح من الرسم 


والنسية لم :ل < ٩:۲‏ 
۳۵ + ۷۲ -۲ 
۳۹ 


Css. 
نا : التقاطع مع محور الصادات‎ 
ويفرض أن نقطة ( ) بينهما على اعتبار‎ 
أن ء = (۰. ص)‎ 

ال افص یچره 
TEI]‏ 
صفر = ٣ل‏ - ال 
كه وه ای 
٠‏ التقسيم من الداخل أيضًا 
والنسية ل, : ل = ۲:۳ 


ص - ۱۷۲+ ۲و 
+ 


E. 


1 
س = ۷ 


3t 
3 


؛ التقاطع مع محور السینات 
البفرض أن نقطة ( 5) = (س , ۰) وهی 
من الداخل تقسم آ ب 

:ص د لاس + لصو 


2 


ول تا 
. صفر ا 
١‏ ل = لم ا مدع > 
. النسبة سالبة :. ا لتقي من الخارج 
سے 282215 


+ 


= (-۱..) 
انیا : التقاطع مع محور الصادات 
وبفرض أن تقطة ه (۰ . ص) تقع على 


محور الصادات وتقع بينهما . 


ل + لب 
صقر = کرک ل 
هل = لب كد ج >. 
٠‏ النسبة موجبة .. التقسيم من الداخل 
ا د م 
3.7 


۳۳۲۲۲۳۳ Ll 
+ بفرض أن التقسیم من الداخل هكذا‎ )۱۱( 


1 


ل 


ل + لب 


N a 


فعض" لب 
أ ۳ص = ۲س + ۸ بالقسمة على ۳ 
۲ 


L8 4‏ 
. ص - اس + م : الميل 


>] 


لر ۱۱ 
ل +20 


: ل + فلي = الى + ون 


۵ = مد 


KEL 
لس + لحر‎ 
دک‎ 

الى J+‏ 
إلى + على = على + لے 


ارشادات تمارين (5) 


على معادلة الخط المستقيم المتجهة 


اله + الب د عل - مو 


"الب = - وا ۵ ۱۳ 
الب -. يت 


.لول تمارین الهندسة التحليلية _ 


اص ورس عدص +۲ 
س۴ 
من باس 
0[ ساس واد( لم 
-(-۲-۰۳) 


2 -(۵+۰۴(-۲-۰۳) 
س - ۴- مله 


. ص -۱- ۴ك الوسيطيتان 
> ماحد 
ا و 
سس + ٩‏ دعص + ۳ 


س = زا و 
)ب( 
ع =( + ۵( 
س = ۱+ لا ص = بك 


الوسيطيتان 


.. معادلة الم من وب 
(۱) يواذى محور السینات 


الكارتيزية 
أج ]تانج ۱ء م) - زه م 


) ۷(۱) ى رت 


انیا : إذا كان یوازی محور السینات 


2 = (سم. ص) + ل(1, ۰) المتجهة 
. سن = س + كا ص = ص 
ار م الوسيطيتان 
.. المعادلة الكارتيزية : ص = ص 
ثاثا : يمر بنقطة الأصل 

عن = (.. )٠‏ + ۵( ب) المتجهة 
.. س = »1 , ص = لهب الوسيطيتان 


5۶ - مشج الاتجاه ف (۰۰۱) 
تن بط -. المعادلات : 
ص ۸ ۲۰ ۰ 
5 ۳ 
+ 


(۱) المتجه | لعمودی (-۲۰۱) 


چ | تجا باه لو 9۱ -۳۰۲) :. منجه | تجاه | لمستقيم | لمطلوب 
, 2 =( -) + ۵(-۳۱۲) المتجهة (۱۰۲) 
سس ۲-۱ عن د -1 ۳۰ 4 ٠‏ عت - (۴-۱۲) + ۱.۲(۵) المتجهة 
الوسیطیتان سن ۲+ ۲ ص - -۳ + ك 
صحل ‏ جد الوسيطيتان 
-۲ ۳ 


سنا ے صن 
سن بج ۲ص - ۲ ۳۲ ۱ 
سن - ۲ = ۲ص +1 


سن - ۲ص - ۸= .۰ 


لسن + ۲ص ل ١‏ = ۰ 


1) إذا كان المستقيم یوازی محور الصادات آلسسسس 


متجه الاتجاه هو (۰ , ب) (۲) ملالس هم !1 
.. المعادلات ؛ .-. متجه اتجاه المعطی (۰۱ -۱) 
= (س ,ص) + ۰(۵,ب) المتجهة ٠.‏ متجه اتجه | لسیم ال - (۱۰۱ 


دس = س ى. ص = ص + ب ك .. المعادلات : ۲ 
- ((.-) + ۱۰۱(۵) المتجهه 


| لوسیطیتان 


المعادلات: 
7= )0 ۷)+ ولاء, -؛) المتجهة 
اس و عه ص = الاك 

الوسيطيتان 
سد خجلا 


۳ 
۴ص - ۲۱ = وس + ۰ 


يس + جص -۱ = ٠‏ الكارتيزية 


(4) منج اتجاء المستقيم المطلوب = (۲: ۷ 
لمعادلات 

.)+ ۷۰۷(۵)المتجهة 

له .ص = 0۷ الوسيطيتان 


03 


5 


هس 
NT E‏ 


() المستقيم الأول متجه الاي 


المعادلة لا تقطم | 
تقطع المحورین ر 
نقطة الأصل , الجزءان مر 
بت 


s1 
< الجزء المقطوع من محور السینات‎ :. 
الجزء المقطوع من محور الصادات - ب‎ : 
. المستقیم یوازی محور السينات‎ ۰ 


وا ۱ 


: الجزء المقطوع من محور السیتا 
والجزء المقطوع من محور الصادا 
0 1 صفر 
+ المستقیم یوازی محور | لصادات 


پالضرب ۲۰۷ 
ارشادات تمارین (0) على 
الزاوية الحادة بين 


(t=) 


33 
1 


لطا ۵ = م (Ê)‏ ۰۹۰۱۵۱۸ 


۳۳۹ > ۲ محور السینات = صفر 


ATTN 3‏ 
.. (ب ج)۲ = ۲۵ + ٤‏ = ۲۹ 
.. (اب)۳(<۲ ۲ + (۱- ۲۲ 


=+ ٩ - 
(r) + (r) = (>1) .. 
۱۳ 2۹+ دو‎ 


ب ج)۲ > (اب)" + (ج 


و(1) < 1۸ 1۵ ۱۰۵* 
(4) ميل المستقیم الواصل بين النقطتين 


ال 


س = ۲ + وك . ص = ۵ + ۱۲ 


س ۲ 


: سس = ۲۶ 


وص - ۲۵ 


أ 0 7 ۴اسن وص + ١‏ = . 

طول العنود - ۰۵-۲۱۲ + ال 
| + ۲۵ 

1 r ۱ 


چ وحد: طول 


۳۹ (سجاد طول 
77 ان ای المسعقيم چ 


إيجاد معادلة المستقيم مس 


0 
مکح ر 
E‏ 
ل العمود ىك د ۵۷۸ 
6 3 د حدةطول 
اا 0 
جس 


"تن المتوازین) * الارتفاع 
E x(a + (۰۲ =‏ 
> ۱۲ وحدة مربعة 


0 () على المعادلة 


ص + مسن 
ام + ۲۷۵ + ۵۸ص 
2۹۷ 


۳ 
+ كاسن 


بسن + 0 


اس + ۱۸ص - 7 
EET‏ 
ا بت و 


س + ص 

۲ ۳۳ 

س + 4 ۳ص 

., اس - ۳ص + 6 < ۰ 
المعادلة العامة للمستقیمین معا 


:: س + اص - ۷ + 
له( س - ۲ص + )٤‏ = 
عوض عن س = ۳ » ص < 4 
۷۲۰۵ - ۷+ 
۲(۵ ۷ ۰-۴ ۳ + ع) ده 
65لا لاك د. ۵ ده 
اص ااه 7 
۲(۵س - ۳ص + )) = 
7 لسن د ی از ۳ 
س - ص +۱ < 


| يجاد نقطة التقاطع 
.. سس = -ص عوض فى المعادلة الثانية 
.. سوص = ۱۳ 


۱۳ ۹( ( 
1 سن د م 
.. شط (حكد, 3) 


المستقيم يمر بالنقطة السايقة ویوازی 


۳ 


محور الصادات ‏ المعادلة س = و" 


(ه) ۲ص - س - ۲ 


+ لے( ص + س - :۲) دم 0 
.. (۵۲ -۱)س + (۲ + ۵ص 


(dre + +) -‏ = 
0 -(۱-4۳) 
٠.‏ ميل المستقيم المطلوب - - 6+7 
تسف 
.. ميل المستقيم الثانی = ۾ 
شرط المسألة : ميل المستقيم المطلوب 
ع ۳ 
ی اه 
-«۳ لد بر حط - دو 
+11 ص 
و 


٠‏ + واه 
+ ور ع-وك + ۴ 


o- = 4۲۵ ,»‏ 
.. كك = - 3 بالتعويض فى (۱) 
وص-سن-۲- (وص۳4سس-ع۲) = 


حلول تمارين الهندسة التحليلية 


س + ۱۲ 
( معاد المستقيم ا عن ب بسن 
0 ا س 
۴۱+ و )ص + جه - )س ع والميل 5 
جوز ترك =. معادلة المستقيم حع 
ی ٩‏ اس پا ۴ 
۴ص - اس - و 
الح بت ها 
يلها متاويان | المطلوب بدلالة (ه) 
و #(ص- چس -ب) 
1 5 
ِ 0 
5 6 ۱۷ص - +( 
2 س ر 
۰ هيل الهستقیم + ی 
HN ° NTN‏ 
ع س ۲۵۷ =. مي) | دهویساوی المیل | 0 
و ۲ 
+١‏ اله 


* عوض عن ك فى [) 


+ یس بك . 
0 


اس سب عد 1 
۵ 58 
CG‏ ۱2 
| - ۷ بالتعويض فى (۱) 
اد + ی ۳ 
: المعادلة : لاسن + ۷ص - ۱۷ = + 
الطريقة الثانية : 


اسن مص ۱۳+ ك ( ۷ص بسن -)] 

(۵+۱)س+(۲ ۳-۵ )ص+( 1-۱۳ له )ده 

: (42+0)س+(۲ ۲-۵)-(۱۳-۵) 
بالقسمة على ( ك - ۱۳ 


1= بو‎ + FET 


۳ + ۲ d+ 
: شرط المسألة‎ 
الجزءان | لمقطوعان متساويان‎ 
۳ - ان‎ 3 ۱۳-۷ 
۳+ ۲ d+ 


۰ 0 - 4۲ دم 


.. المعادلة : 

۲س - ۳ص + ۱۳+ د( ص + سل - )۰ 
س - ۳ص + ۱۳+ ۷ص + مسن سو = . 
٠:‏ لاسن + ۷ص = ۱۷ = ۰ 


(۱۱) يصنع مع محور الصادات الموجب زاوية 


قیاسها ۰۱۳۵ 


.. يعمل مع محور السینات الموجب 
زاوية قیاسها ٤٥‏ 


.. المعادلة : ص + ۲ = س - 4 

ص اسن + ٠. =٩‏ 
الطريقة الثانية : 
( ۲س +۲ ص-۲)+ ك( ۲ س-ص-٤۱)=.‏ 
.0( 
.. (۲+۷۲ 2)س+(۳- 2 )ص-۱-۲ هده 


-(۷۲+ ۳ _ 
الیل : و 


6سس+وص-6- ۵+ ص۰4 2-۷ 
.. -۱۱س + ۱۱ص + 1۱ = ۰ 
(بالقمة على ۱۱) 


ب کی ع 3 و 


رت رسف الأول الشانوی الازهری 
اسي رینانی؛ فى الجبر وحساب المثلفات 
از 
ينمل | ۱ گوس ركزية لمنطقة القاهرة اازمریت ۳۹۹7 
دی 
هان 


O0 a 
N 6 1 المرشد‎ 


حالما Ol:‏ + ۲ حتا 0 = صفر 


7 بت ۵-۱ | تب 
کے = 
فى الرياضيات 3 1 ۰ ۱ 
د زاوي حادة وكان اب > 5 -۱ وب )> ٩۰۰-۰‏ 


عات < -۰۱ 


۲- ۳ 
252 
e = e عت - ع‎ (r) 


(ع) قلاع دا ری طول قطر دا ترنه ۱۲ سم وقیاس زاویته المركزية ۱۰" تكون 


مساحته = a‏ 
ا ۱ 
(۵) |ذا كان = ۱۵ فان |" + چ = 
| ۱ +7 
(ب) حل نظام المتباينات الخطية التالية بیان : 
لفصل الدراسی الثانى ٣ص‏ > ٣سس‏ لاسن + ۲ص > -1 
(ج) رصد شخص من قمة جبل ارتفاعه ۲,۵۷ كم نقطة على سطح الا رض 
فوجد أن قباس زاوية انخفاضها ۳ . أوجد المساقة بين النقطة 
إغسداد والراصد لأقرب متر . 
سیل 60 ( | ) اختر الإجابة الصحيحة مما بين القوسين : 


> صودة (۱) النقطة التى تنتمى إلى مجموعة حل المتبا ي 


اس 
د ۳ 


= ۱۰ فأوجد قيمة س . 


١ الأسئلة‎ 


۱ ۰/ ۹ علن 0 9 0 
۱ 1 1 3 3 ( 8 ر و دای لول نصف قلره وولو 
(۴) إذا كانت ا مصفوفة على النظم ۲ ۲ وكان 1 + 1" = 1 . فان ۽ 0 باريقة (كراهر) آوجد مجموعة الحل لنظام | لمعادلات | لخطية ال تية : 
مجموع عناصر العصفوقة | FF‏ ۱ .و 1 بسن - ۲ص = ۳ س + ۷ص = ۵ 


مو ص 


ا (e)‏ مغل أنظمة ا لعتباینات الا تية : حيث سس = ٠‏ صن > ۰ ۲بس + ص > 1۵ 


هي + ٣ص‏ > ۲۶ ثم أوجد النقطة التى تحقق دالة الهدف 


(*) هى الشكل المقابل : 
مساحة القطعة الد ثرية الصفری لكر م = ۳ص + كسس آقل ما يمكن . 
ی e‏ -۱ ۶ 
%( ذا كانت ٠١‏ - | م۳ ۱ 


۳ ۱۳ 
أوجد المصفوفة سح حيث : ۲ سح ل 1 ۳ 


(ه) أوجد مجموعة الحل للمعادلة : ۶ حا" 0 - ۲ حا 0 حتا 6 = صفر 
حیث 53 [۰۰ 17۲ 


جد مساحة الكت في إحداثيات رؤوسه حى ‏ 


ا 
0 ليم مستخدمًا المحددات . ل 
ساح . 7 سم زاوجه الم کزیة ۲,۱" آوبر ان 1 با س) - انس = 
(ه IFN‏ ۰۱۳ ۳ 
(؟) المقدار -ا۲ ۵ +طاا 8حاا 8فی آبسط صورة یساوی .-....... 
OE dJ oO)‏ ۱ 1 ۱ 
(۳) النقطة التی تنتمی لمجموعة حل المتباینات : س > ۴ » ص < ۳ 


9( زبلا ع دا تری محیطه ۱۰ سم وطوله قوسه ۲ سح + 


فان مسا حنه = ...۰...۰ سم REC, J)‏ 


أب ) باستخدا م لاطا ۳ 
)2 ۳ ا 


(ج) أوجد Dd‏ ۸ سم وقياس زاویتها 
المركزية ٠٠٠‏ ۰ 


(ب 


© ( 1 ) اکمل ما یأتی : 
)اح ی |حدائیات رژوسه (-۰۱ -۰)۳ (۲ ۱ )۽ () ابسط صورة للمقدار : (حا" 26 010 + طتا" 0 هی O‏ 


N - #بن‎ 


3 
)00 إذا كانت المصفوق 1= ( ر | 


وحدة مربعة 


؛) إذا كان حا (۹۰*- 6) = ١ء‏ فإن الحل العام للمعادلة هی ... 


المعكوس الضربى للمصفوفة : (۴) إذا كانت :۹۱۸۰ < 8 < ۳۳۹۰ وکانت : ۲ حتا 8 +۰۰2۱ 
ی + دص = 


(4) إذا كانت المصفوفة اعلی النظم ۲ × ۳ » ب مصفوفة على النظم١‏ ۳ 
فان المصفوفة | ب على النظم e‏ 
(ب) أوجد القيمة الصفرى لدالة الهدف س = ۳س + ۲ص تحت القيود : 
بن > ۰ ص > ۰ س + ص > ۶ ۴بس + ص > 1 
(ج)ه ن نقطة على سطح ال رض قیست زاوية ارتفاع قمة برج فوجد أن قياسها 
۵ وكان بعد الراصد عن قاعدة البرج يساوى ٩۰‏ 6 أوجد ارتقاع 
البرج لأقرب متر . 


سس فمة برج أرتفاعه 8۰ متر قبست زأوية أنخفاض سيارة على | لأرض فوجد 


قاسها ۱۵ ٩۴۷‏ حيث السيارة وقاعدة از 
ةوقاعدة البرج فى مستوى أفقى واحد . 


(te 


یم ی سر + ۲صر ع ,| اسر + هر ۸ 
ج حل نظام المعادلات الخطية باستخدام المع 
١١ )‏ )کم مایفی: 3 
0 مساحة القطاع الداثری الذی محبطه ۲ سم طول قوسه ٩‏ 1 
3 » طول قوسه ٩‏ سم تساوو 


: 1 المهانل 
0 بهي اکل 


هه مما وين النتّوسون 


ا صم 
و1۳ = 
۲ ول| 
٩(‏ ا ۷۵ ان ۳۰ 4 


)تر 7 
0 مر 
() إذا كار 1 1 


(۲) ۱۱اه الب ى إلى مو عة المتہا ئات سن > ؟ , ص > ١‏ مما هبر 
CORI‏ ام ا(لزءف) اي ۱۱۳۳ 


(۱۲۱)۲ كان نا" =١‏ ۱۵ فان بلا" | 
)۹۹ لم ۲۲ لل ۷ (fy? sl‏ 


(۸) الفلا و الدائري الذي لوه قوسه 15 سس وطول قطر داثر شه ۱۸ سم 


ساحته سم rv)‏ ام (ut ۷۸ i vr‏ 
۱ ۲ ۱ ۷ 
(ب) إذا کان ب ع ج ۱ 5 ۳3 ۳ 
فاوجد المصنوفة سن ااتى تحقق أن دس » (اب + اج)*” 


(ج) أوجد مساحة الفطعة الدائرية الکبری التى لول وترها = طول نف قفار 


دا لر نها ۲ سم 


ت .سا مات ۰۸ 
1 5 


)ل 


الآتى : 
2 مما بين القوسین : 


س 
ريي عندها للدالة 50 ۰ ص قيمة عظمی هي e‏ 
o ۰‏ اك 00 


0 أ 
سرس 


(.98* - 0) فى أبسط صورة يساو 0000 


حا (۰۹۰- 0) قتا 
حتا'8 أء ا0 ح0( 


(ج) المقداد 7 
8 زر ل حا'6 آء 
9( بر | لقطاع الدائر ثري الذى طول قوسه ۶ سم وطول قطر دا ثرته ٠١‏ سم 

E ۰۱ ۲۰ . ۷ dA 8) 9 


من سؤالين فقط مما يأتى : 
Naa << 007‏ 8 3 


یاف م = سس بد ص ۲ 

© (۱)۱ذا کان ص 
۲ ۲ ۲ 
فأوجد قيمة س ‏ ص ثم آوجد (سن (J‏ 
= قا قتا8 


(ب) أثبت صحة المتطابقة : طا9 + طتا9 


۲ © ( 1 ) حل نظام المعادلات الخطية التالية باستخدام طريقة كراهر : 
س + ۲ص = ۵ ۳س + ص = ۵ 


یاضیات 

فيزياء كيمياء 

احیاء 
١‏ فرنس وی تن 1 ب) أوجد مساحة القطعة الدائرية التى طول تصف قطر دافرتها © سم وقي ار 
لبزقمستوز زا ویتها ۱۵۰ لا قرب سم" . 


سير اقتو قله 
4 مسيرث 7 
سفق متطسسق 6( ) حل النظام الآتى بيانيا: عبن + وص ع ۱۵ ء ص < س - ١‏ 
(ب ) یقف شخص على بعد ۰ه سر من قاعلة برچ اوعد راو ارت و 


قياسها ۲۵* أوجد ارتفاع ال 
E‏ سمح 


البرج : فوجد 


7 سمب 


١ 1‏ ویکوت لھا مہ Ê‏ 
اا او ...دون لھا ممكسوس هی 
اذا کان 
(ب) مضلع ثمائى مننظم طول ضاعه ٩‏ سم فان مساحته = 7 
(ج) اع دائرى محبطه ؟٠‏ سم » طول قوسه ۳ سم فان مساحته = 0 
e‏ 5 
۱ كاد :| ۽ او وي 9 
اجب عن سؤالين فقط مما يأثى : 
١‏ ]غیت آن: 1- مج 1= 
۱۱۱ کن:۱ 0 م | قبت أنه 21 
(ب) قطعة دائرية قياس زاویتها المركزية 28۰ ومساحتها ٩‏ سم" آوجد طول 


نصف قطرها: 


¢ ۱۱ )عين مجموعة حل المتباينات بيانيًا : 


سل > ۰, ص > ب سنج ۴س < ۷ . سس + وص < و۱ 


ثم أوجد قیمة سس ءا ص التی تجعل سن = ۲۰سس + 


(ب) آیت ار ا+طا _ 
ا٩:‏ پاچ <۱- او 


۰ ص أكبر ما یمکن . 


i) 


اوجد مساحة العثلث | نبا ج جين , 
۲ ۰ با( ۰ ج(۱.-ع) 
باستخدام المحددات. 
۳ المعادلتين الآ باستخدام | لمصفوفان : 
۲ 2 ۵ - بس ۰ اس ۳ص 
فى الرياضيات 
5 اللصف الأول الثانوى 


(ب) طائرة ورقية طول خیطها ۲ متر » |ذا 


© (۱) آوجد القيمة الصغرى لدالة الهدف :سر 


(ب ب) أوجد الحل العام للمعادلة سنا (0-25) - 3 


(1) @ 


(ب) إذا گان آ۰ 


(ج) مساحة ۸ سن سے حيث س (۳ 0 
تساوى .......... وحدة مربعة 


۱ 1 
(5) إذا كانت سس مصفوفة بحيث س »× 0 5 0 


فان مصفوقة س = 


اجب عن سؤالين فقط مما يأتى : 
١ ( 0‏ ) حل نظام المعادلات الخطية الآتية بطريقة كر مر 


== EO O 
ورقية ط إذا كانت الزاوية التى يصنعها الخیط‎ 
مع الأرض الأفقية تساوى 16 + أوجد لأقرب متر ارتفساع الطائرة عن‎ 

سطح الأرض. 


= ۶س + ص تحت القیود : 


س + ص < ٠ ٩‏ ۲س + ص < ۱۰ ا 


م 


صفر اسن و 

إذا كانت المصفوفة ب =| 12 صفر ۲ع | شبه متماثلة 
+ص+سن ‏ 8 صفر 

أوجد سب ص ع 


(ب ب) قطعة دا ئرية قباس زاويتها المركزية ٠۹١‏ ومساعة سطحها 5 سم و 
أوجد طول نصف قطرها ومساحة | لقطع لهذ القطعة ؟ 
-- ان 


صفر عأ ان ص" - وس - بو[ 


حم أذ زاوية انخفاضه o.‏ 


1 نت صحة المتطابقة : حا حا(۰٩‏ - 8) طاق = ١‏ - سآن 
۷ سم ومحیطه ۲۵ سم أ حسب مساحته. 


.دم 


رصد شخص زاوية انخفاض جسم واقع فى 
ی المار بقاعدة البرج تساوی ۳۱ ۰۲۸ آوجد بعد 


لا قرب متر. 


(ب) عين مجموعة حل المتبا ینات الا تية بيانيًا 


حن ده . من که ع ۴ص + سس > ۱۵ وس + ۳ص > ۲ 
نم اوجد من مجموعة | لحل قیم س . ص التی تجعل دالة الهدف : 
ہہ = ۲ص + اسن أقل ما یمکن . 


0 اختر الا جابة الصحيحة مما بين القوسین : 
١‏ | ) المقدار : حا0 حتا0 طا0 فى أبسط صورة 


55 بزهوکان ۲ طاه - 


(ج) انا کان“ 


e .[ ۲ ار‎ e) 


إلى مجموعة حل المتباينات الا تية 
بسن + ص 42ح من + لاعن < ٩‏ هی 


۶۱ ) انقطة التی نتتمى 
اسن كن ص5٠٠‏ 


إلى م ل Cer)‏ كل (re‏ ل )0.90 


J - 1: +۱۵ - ۷ آن:‎ 


(ب) أوجد القيمة انعظمی لدالة الهدف ہم = ۲س + ص تحت | لقيود 

سن ءا صن ءال آسن + ٣ص‏ < ۰۱۸ -س 4 ص ے ير 

© (1) أوجد ساحة انش الذى رقوس (-۰4 ۰6۲ (۳ ۰۱۰ (-۲ه) 
بامتخدام المحددات. 


۲ 


ثرةطوله ۸ سم وعلی بعد ۳ سم من مرکزها. آوجد مساحة 
ية الصغرى الحادئة هن تقاطع هذا الوتر مع سطح | لدائرة. 


( | ! )حل ظام المعادلات الخطية التالية باستخدام | لمصفوفات : 
ص + ۳ص - ۵ درز 


۱ ۰ س = ۸ وص 


اب) رصد قارب من قمة فنار اج 000 
ت تفاعه ۵۰) فو جر أن زاوية انخفاضه ٠۳۵‏ 
ادجد بعد القارب ع. 


اد لأقرب متر. 


0 


الصف الأول التانوی 


تر گریه لمنطقة اسیوط الازهریة) ۳۸:او,,ن ۳ 


+E 
(مصفوفة صف أء مصفوفة عمود أء مصفوفة متعائلة أ. مصفوقة شبه‎ 
متماثلة)‎ 
اقا = 1 حتا0 أ قا۵ أ. حاه)‎ 


(ج) النقملةالتى تحقق منطقة حل المتباينات : سس > ۷۲.ص > ١‏ .مس + ص ب م 
MO OO e, 5‏ ار ی «f E‏ (۳۰۱)] 

(و ) قطاع دا ثری طول قطر دا ئرته ۸ سم وطول قوسه ٩‏ سم فإن مساحعه .... 7 
(۱۲سم" أ ۸٤س‏ أ ٤س‏ أء ۷سما) 


3 
© (١)إذا‏ كانت ١‏ (۲ -۱ *)ء ب = | ١‏ |آوجد اب إنأمكن 
٤‏ 
(ب) من نقطة على سطح الأرض وعلى بعد 66۰ من قاعدة برج وجد أن قياس 
زاوية ارتفاع قمة برج ۲ ۸ أوجد ارتفاع البرج لأقرب متر. 
0 (1) باستخدام | لمحددات أوجد مساحة 4 اب ج حیث : 
۲۰۱(۱) > ب (۰۳-ع) ۰ ج (-۲۰۲) 
(ب) أوجد بيانيًا مجموعة حل المتباینات اس + ص < ٤‏ فى © * 5 


© (1) مثلث أطوال أضلاعه 5 سم ٠١‏ سم ۸ سم أوجد مساحته. 
raal‏ 


سس سس ل »سک 


CY FT‏ ف الأول سف الأول الانوی 


3 
)اه کت - | 


۲ 
۳» 


لاحاية الصحيحة من بين الإجايات المعطاة ‏ 


اب ا AS‏ يس 
Mr‏ اسی الفانی فى الهندسة ارت ۳ 
بفصل الدراسى 2( سة التحليلية 


* الإدارة المرگزية لمنطقة القاهرة انذز ی 


0 3 
8 ) السج: كسد + VY‏ على الصورة القطبية هو 
(م) إذا كان طول العمود المرسوم من النقطة (۱۰۲) إلى | 
ہیں - لاص + ج = صفر یساوی ۳ وحدة طول فان ج ے 
rT :‏ ) إذا كان !ع ٤-(‏ 4)ء ب = (۳-۰۵) چ و 
فى الرياضيات 0 اجب ۳ 6( 
0 مستاحة سطح المغلت الممدد بمحور ال نات ومع ور | ۱۳ 
والمستقيم ۳س - وص = ۱۲ تساوى ....... وحدة مساحة . 
(6) اب ج ۶ سوازى الاضلاع حیت : 1< (۰1 -۱) 0 - 0 ), 
= (4۰4) فان إحداثى نقطة و = 


زر 


1 


(ب) آثبت أنا لمستعيمين ين عم ۱ ۱۶ و 5000000 


صفر متعامدان ثم أوجد نقطة تقاطعهما ومعادلة المستقيم المار بنقطة 
التقاطع وا لنقطة (۳ ۰ ۲) 


۳ (جافی آی‌شکل باعي آب ج ۶ أثیت آن: آب + و - (- ب وب 
3 للصف الأول التانوی 
8 الدراسى الثاني 0 ( | ) اخترالإجابة الصحيحة مما بين القوسين , 


(0 إذاكان:قى = (۹. ۳), قم = .)و دهد بو 
فان مقدار محصلة هذه | لقوى = 


ا ( ل E‏ ی ۳۳ 
(۲) فى الشكل المقابل : 
سید جور إذا کانت 6 نقطة متوسطات ۸ اب ج 9 
فان : مس + ۲ص + مع = tote‏ 
ريد r A OS‏ 
A‏ : (۲عَب اء سج ای ۰ أل ۵اس) ب ۳ چ 
الصف ارول التانوی 


الهرشد فى الرياضي 1۸۹ للصف الأول التاتوى 


(۲ :من الداخل أء ۱ 
اع و د 0 5 
أ ٠:۲‏ من الخارج ن لداخل 
لرا فجن تنس > "١‏ ۲ )رسن + و) ونیا : آوجد معادلة ا لعستقیم المار بالنقطة (۱ ۲) و ۳ 


می د (۲ + ۴۲ الس - ۷) هو .. وه کان وا = (۳۶۸ ۸۰) أوجد الصورة القطبية 


۱۳۵  ۱۶۰( 


أ 
فر | 
7 


۱ اس - «#ص ۷ صقر لم = حلا زيا , أوجد طولی الجز لمقطوعين من |المحورين بال 
23 حيث لم الم و 
آب] أوجد المعادلة الكارتيزية للمستقيم المار بالنقطة (۳ , -ه) ویوازی (ج) أوجد معادلة لمستقيم المار E‏ يتيده 
(r- e + )۲۰۱(‏ 


۳ ال +اص - ۸ < ۰ ویمر بالتقطة 7 0 


1 ازا ااا ا ا 
الناتج لأقرب رقمين عشریین 


ها نقطة الأصل ‏ أثيت أن الوتر ين المرسومین فى الدا ئرة و واللذان 


ادلتاهما: +س + وص + ٠١‏ = صفر للا نف 


(و) اب ج مثلث أخذت النقطة 5 5 باج بحيث اباو = ۲و 


أثبت أن : ۲ اب + ۳[ دواو 


(أاؤلا. آوجد المعادلة المببهه للمستقيم الحار بالنقطة (۳ ۰ -۱) وينم 
زاوية قياسها ه54 ا / 
ثانيا : اوجد طول العمو 
با : اوجد طول العمود المرسوم من النقطة (۰۱ ۲) عل الم ۱( 
فس - ۱۲ص - ۷ = صفر ۲ على ستتیم ۱0 
(ب) ولا إذا كانت ج( 


اختر الإجابة الصحيحة مما بين القوسين : 


(۱) إذا کان: م د (۰۳ ۰۲ 2 -(۰۲ ۵) وکان 7 1 2 نزن ۵ - 2 


۰آهی منتصف آب حيث ب(؟ . ۷) فأوجر 


إحدانى | 3 2 3 3 ا -۳] 
ثافيا: إذا كانت : 7١‏ 2 - 8 
نم ۱ د( ب) ركان توح !!) المسة ۱ ا ۱۳ e‏ 
(r3 «| E‏ أ (reece) «i (af e4)‏ ل رف ۳ 


مستقیمین : اس - ۷ص ے -) 
ای رن ۰۰ 
ثبت أن الستقير. 


۳ ۲س + ص = ۵ تساوى .. 
۰ بول ۲-۰) 


(۳) قباس الزاوية السادةبین المستقیمین: ا .+ 3 < 21 
SCCM‏ ا 


5١ 


ی 0 فی ۵ اب ج یکون ات 2 2 


0 


المستقیمین ل : اس + ص - و = . 

الك ۰ أب لم : آسن عل ص + ۳ = ۰ متوازيان وأوجد البعد بینهما . 
ر المختلفة لمعادلة الخط المستقيم المار بالق (۳, -۱) 
به الاتجاه له (-۵۰۳) 


س = ۲ ص = ه ھی e‏ 


(۳) إذا کان 
0 أضلاع تقاطم راہ فی م قان اب + بم ے فان اس 2۳ ب|| < 
اب جد 5 سوازی أضلاع تقاطم ج فان |۳۱ ۲ + ۲ ب | 


9( إذا كان اب ج مثلث فيه د منتصف باج , 
نان آب + اج = 
تفای اک 
ل : سن + وص و 0 اال ا 
(ج) إذا كانت النقطة 1 (۲, ه), ب = ( ۷ہ -) 


الصحيحة مما بين القوسين : 

۳ OT O) 0) 
ل‎ SY 

7 ا سا و 1 ۳ 


(0) ادا كان (-6۰۳). ب (9 -۸) فان ا 
ولمنية اند ب (۲:۱ أ ۱:۲ أل ۳:۶ ل (ear‏ 


)۳ ۳ إذا کان ۶9[ || > ||-م 1 || فان ك - 
1 
7 


لصف ازول النانوي 


برد الآنية : 
یله 5 
N‏ ی الصحيحة مما بين القوسین : 
بختر ! بين المستقيمين ص - ۳ = صفر . ص + ۲ = صفر یساوی . 
| ) البعد بين 5 
ETAT )‏ 
) إذا كان ٦‏ ب حيث ١‏ = (-۰)۳-۰4 ب = (۸. ك) فان 
هد )5 AAS‏ 
۱ ) المعادلة الكارتيزية للمستقيم الى يمر بالتقطة (. ۵) يوازى محور 
السینات هی 


(س < ۳ ل ص <ه ا ص<۳ | ص -ه) 
(و) اب ج متلث فيه ا(صفر » ۸) ب (8 . ؟) , ج (-۵۰۳) قان 
|حداتی نقطة تلاقی | لمتوسطات هی . 
((صفر 5) آل (۵.صفر) ل (صفر.ه) [) (ث.صنر)) 


اہب عن سؤالين فقط مما یأتی : 
© (۱)۱ذا كانت : ا(۱۰۳) ءات (-۰۲ )۰ 
أوجد إحداثيات النقطة ج التى تقسم آ ب من الداخل بنسبة ۲ : ۳ 
(ب) آوجد المعادلة المتجهة للخط المستقیم الذى ميله لل ويمر بالتقطة (۰۳ -۱) 


© (١)ابج‏ 5 متوازی أضلاع حيث ١‏ (۰۲ -۱) ب .)١٠١9/(‏ ج (4.4) 
أوجد إحداتى نقطة ۶ 
(ب) أوجد قياس الزاوية الحادة بين المستقيمين. 
۳س - وص - 2۱۱ صقر . س + ۷ص + ۵ = صفر 
0 (1) آوجد معادلة المستقیم المار بالقطة ج(۲ ۰ -۱)ویمر بنقطة تقاطع 
المستقیمین لاس + ص + ۳ = صقر هس - ص - ۳ = صفر. 
(ب) آوجد طول | لعمود المرسوم من النقطة (ه ۰ ۲) إلى الخط المستقیم 
المار بالتقطتین (صفر » -4(۰)۳ ۰ صفر ). 


7 


۱ 

3 
29 , ہ پاتی ' 
۱ ) نا كان المستقي ن : ۳سن - ۲ص + پا 
ذإ به عاص لاه = صفر » متعامدان فان 


كوت عدت 
جا ج - ۱ يقطلع 


(ب) المستقيم سود ا افیا 00 
اك = ۰ وحدة مربعة 
7 7 
(ج) المتجه م > ۲۷۱۷ + 6۶ يعبر عنه بدلالة مجهی الوحدة لا سار 
سورع e‏ 
١اإذاكانت‏ > I‏ 


ی عن سؤالين فقط مما يأتى : 
پعن و ل لن 


وجد طول لعمود ایسد @ (۱) اب ج 
سن - الا -۷ = صفر 


(4. F=) 


شكل رباعى فيه : بج = م ]و 
ا برهن أن | اب ج 5 شبه منحرف , اج + بو = و5 
م ص غ افر ل 


تقسم بها النقطة ب القطعة أ ج مي 000 


0 ااا ود الصو ا 


7 = (۲۰۰) + ه (-۳.) 


آوجد النسبة السی 


تاد سر هلت . ۱ 
وموازيا للمستقیم الذى معادلته ۴س = ۲ص 
4 () اوجد ثباس الزاوية | لحادة |المحصورة بين المستقيم س - وص + ۳ - . 
والمستقیم المار بالتقطتین (4 , -۰)1 (۱:۷) 
NS‏ 
فأوجد + ۲ + ت - ۲ج 


) 


a UT 


5050-5 -۸) فان محور السینات یقسم آ ب 


۲س + ص + ۲ <, 


کل رباعی فيه بج = 16 5 أثيت أن : 
)ا 


() اب ج 5 شبه منحرف. (۲) آج + بو = 


) إذا كان قياس الراوية الحادة بین المستقیمین س - ك ص - 


0 ہیں -ص - ۵ = ۰ يساوى ج فأوجد قيمة ۵. 

(ب) أوجد الصور المختلفة لمعادلة المستقيم الذى يمر بالنقطة (۲ ۰ -4) 
ويصنع زاوية قياسها ٥‏ مع الاتجاه الموجب لمحور السينات. 

مركزها نقطة الأصل . أثبت أن الوترين المرسومين فى دا فرة 

واللذان معادلتهما : 


(1)0 


۳س + وص + ۰ = 


. هس - ۱۲ص + ۲۹ = .۰ 


ا 
۱ درك من م آب من الداخل بنسبة 4 :و 


) إذ 
8 ۱۰ رت | (۸ ۰ ۰۲/۳ فأوجد | حداثی نقطة ب 
5 ) ويد طول العمود المرسوم من التقطة (۱۰۱) إلى |المستقي م 
اجب عن سوالین فقط مما ياتى ڪ ابا 
© (۱) أوجد معادلة الم الماربالتقطة (-۷ : -ه) والمرى سم (۱) أوجد قياس اواویة الحادة رن العستر ی 
اا ۲ 011 9 ل : سن + ٤ص‏ - ۰۱ ۰ لم : سن + لاص + و < 


(ب) إذا كان المستقيم يمر بالنقطة »(-۴ . ۵) والمتجه (-۱ 0 


(۱) المعادلة | لمتجهة للمستقیم . (۲) المعادلة الكارتيزية قیم . 


© (۱) أوجد طولی ال زئین ‏ لمقطوعين من | لمحورین بالممتقيم : 
۳ سس + ص = ۱۷ < م 
(ب) أوجد معادلة المستقيم المار بالنقطة ا(-۰۲ 4) وتقطة تقاطع | ۳ 
تيدص و ا 1 


(1) قياس لزاوية الحادة بين المستقيمين + 


او اص اه عن و ی اه 
O Tob)‏ ب - (؛ . -ه) فان |[ 
(ج) إذ ٣١‏ ۲۱۲-۱۱۱ فان ۵ -. 
(5) المتجه م =( 2) 


يعبر عنه بدلالة متجهی | لوحدة الأساسيين 


0 )كان ۲ -(۰۳-) 
ا كان : (۱) 
یتست ا 


(ed 1 E 
اب‎ ۲ 


اب (۲) ۲ دب 


= ۰ .ل,: ۲س - ٦ص‏ + ۵ = , 


(ب) قباس الزاوية بين المستقيمين 1 


(ج) المعادلة المتجهة للمستقيم الذى 


پساوء 
اجب عن‌سوالین فقط مما یأتی : 
0 کان: ۱1۶۱۵ = رسن ۲ فاوجد قيمة ۵ 
(ب) إذا كانت 


2۶ (-۱ع) )ب <(۵ -) 
آوجد | حداثی نقطة چ التى تقسم 7 من الداخل بنسية ١‏ 
اذا كان قاس الزاوية بین المستقیمین + #سس - دص -۱ 2 ۰ 2 


کن - ص - ۲ > ۰ یساوی ۹۶۵ , آوجد قیمة ه 


2 آثبت آن المسعتیمین : 2 + ۰)۲-۰۱(۵ 


یا یف A‏ 


۱۳6 


(ب) 


ON‏ الخال 


فی المراجعة العامة والنهائية 
فى الرياضيات 


۰ 2 ارشادات امتحانات 
1 نوف الثانوية الخد ۳ 
EA‏ دویه الازهرین الجبر وحساب المثلثات 
Ea 8‏ الهندسةالتحليلية 
ای سم العلمى الفسم الادیی 9 مه مه 
ا وت مسد 
E Vy‏ تتصسير للصف الأول الثانوى 
نت سین ون ب الفصل الدراسی الثانی 
سروض قي مستوو رؤيع و 
عام نس 
ڪڪ اعسد اد 


ع سعيد جودة 


محوظة :رقم (۳). (4) من مسائل 
المتفوقين حجن 


٠ )‏ قفاب ج أ)المحيطة - .۰۳ 
. ىاب 2 ١‏ ) المركزية 


لمشتركة مع القوس ا 1 
مب دم| 
م 


. ف(ب 2 )١‏ = .وه 


لمتلت متساوى الأضلاع 
س = لاسم 
-. مساحة القطعة الدائرية 
ی" (8" - > 8( 


مس + ۵ 


يالمقارتة 
۲س + 4= ۷ سن - ٩-‏ 
6 + ص = ۸ عي = -۲ 
. قیمة اس ==[ . قيمة ص = -۲ 
(ج) | لطرف الا يم 


ات ۱ وحساب المنلنات 
إمتحانات الجبر ب 
حلول 


¥ f 
۳ ۱ با‎ ۲ 
حلول امتحانات الجبر وحساب المثلثات‎ 


NH ۳ + 0‏ وريم 
NE‏ . ...نس مسد استرر کرام زارد اب[ 


oY ۲‏ وبين 


r o 
0 ۰ الاسم ام‎ 


RPE 3‏ 
ا E‏ ۱ 9 
۰4۸ 
م 
4 82 
0 
2 
ال ر OES‏ 
امل 


(۵) المعادلة : ؛ حا'8- ۳ حا 6 حتا 8 = صفر 
حا 6 (4حا 9 - + حتا 0) = صفر 
.حا 6 صفر آ: ان 


ى(8) طا - 2 


2 ۱۸۰۰۰ عد ) او( ۰۳٩ or Ww = (ê‏ 
لإبجاد النقطة يوجد على الرسم ثلاث تقاط و 
ا(۰۱), ج ‏ (۰ ه) 


or ۷ ۹‏ لهذا 
ب تسه 
۳س + ص = ۱۵, وس + ۳ص = ۲ 


جر ۵ ۱ ۲ 


: قطة التقاطع : 5 


۰١ 
موس‎ ۲-۳۱ 
۳ ۰ على ادع مكو وك‎ 
0 -۲چسن‎ ۲-۲| 
و‎ r ۲۰۰۲+ ۸۰۳ = (N 
- ١ 
= 5 اد‎ 1 ۱۲ 
حل و(‎ | 


-۳۳ جسن ده عم 


اقا چم يز ٩(‏ -) ۲+ من <۱ = 


اص | > ؟ + (۱ + طا0۲) = ؟ + قنا'ة « على نظم ۴ ١‏ 
کے ۲ +۵ ۷ 


حلول امتحانات الجبر وحساب المثلثات 


س7 
)١( ١‏ ملحوظة لك ۳ 


= 


3 RO 


۴ب + پ 


AE 


١ 
hrs 
(O) ۹+ = 
((-(- (3 = 
وحدة مربعة‎ ۱۵,۵ = ۳۱*۲ - 
نم مب‎ 
المثلث م اب‎ .. 
1 ۰ المتساوی الاضلاع‎ 
مب‎ =۴ 


= س < ۸سم 


مساحة ‏ لقطة الدائرية 
وع الحل - ٤))‏ 


حلول امتحادات الجبر وحساب المثلث, 


فضت حلول امتحانات الجبر وحساب المثلثان 
حلول امتحاذات الچبر و حساب المثلثات الم 


9( 8) = ۳۰ ۱۸ دوه 


3 
ا 


حا" 0 + حتا" 0 + ٢‏ ہے 8 حتا 


۱۸+ 


ا 


مراجعة نهانية 
سلسلة المرن شد ل E‏ 
الشهاد الإعدادية الأزهرية 


5 عل + ی = 4 +۱ 


۶ سم 


7 = ۲,۱۷۹ 
أ ؟ ع" (9" - جا( 

ی 
(el - ۲,3۱۷۹( ۲۰*۰ = ۱‏ 
۷۹ 


(4) (1 )ل :۴س + وص ‏ ۱۵ 
0 


الارتقاع < اب .وطا ۲۵ 6۲۳ 


لاع وطول | لضلع سس 
5 ب ° 
۽ ۹۸ تا د 


الساحة - + ل ى 
- ۳۰ 2 - لس سم 
ا 
(۶) بالفك : سس - ۸ = ۱۰ 
سس = ۱۸ ناگ ۲ 


.. الطرف الایمن = 
۷-۶ +۱۲+۸ :9 
ا ۱ 3 ۱ ۳5 

۰ ¥ 
er 


(ب) مساحة القطعة الدائرية 


ل س؟ (18 - حاة) 


4,۷ ۰) = عدر عل (fF‏ = قن 


ع ره 
لكك )+ يميه 


.. أكبر قيمة عندما س = عرص 


ري 
()(1)الساسةء ۰۲ ؟ | 
۱۳۵2 


3 1 » بغ = ۲۳,۵ وحدة مربعة 


(ب) اص + سس = ها اس + من ۳ ۳ 


RA 


حلول امتحانات الجبر وحساب المثلثات 


(۱()۷) سن + ص + جع ده 
س ع 


(00 


حا 8 + حتا 8 + ۲ حا8 حتا8 


- ؟ حا حتا > واحد 


وھ 
۱ 3 
جاع- 2 لع ۲ ۲۳۵-۱ 
ا 
وحذة مربعة ۳۵( )جء س > الريع الأول 
ت ى ل : سن + ص = > EEE‏ 
۱ (۰۰۰) 3 العباینة ۱ 
ETE 3‏ 
A‏ 


مجموعة الحل فى ]ء ۰ +003[ هى ۰۳۰ ۳۰ 


الحل العام 
)3 + وه كك + {ar‏ 
3 


26 


يث 2ه 3 صہ 


(4) (1) شبه متمائلة یعنی | < ا 


كاسن الهم 


101+ -ع)-(-۲۰-۲‎ 16 + é-)] 


وحدة مربعة 
Ol‏ 
(ب) الطرف الأيمن = حا0 × حا * جج 


حا ۵ = الا 


(۳) (۱) س > ۰ . > + 
يعنى الحل فى الريع الأول 

وي :سس + ۲ص = ۷۸ 

) 3 المتبا ينة 


=| اس .۰ 
1 ۱ 
| ۱۶2 
عوك 522 O‏ 
معدو عا وی 
E (0‏ 
بسح + تب 


= (1. 


(ب) ا لمحيط 


۷ + wy = Yo 


سس = ۱۴ں ص = ٤‏ وتساوى ۱۰ 


حلول امتحائات الجبر وحساب المثلثات 


sae‏ + سا 
=e = (Ds‏ ا 
القيمة االعظمى لدالة الهدف +۳ | (۲) (۱) سبق برهنة ذلك ال 
(ب) تم حل ذلك فی الشرقة ()(ب) هو 
س ال سس سسس 
سا رس VION ٩‏ ۳ 
0 ام 
آب البرج 9 دج 3 
المطلوب طول بج 
طاو م5 - نك 


(ب) س > ۰ ص > . 
الحل يقع فى الريع الأول 
ل : ۳ص + س = ۱۵ 
سا ]| 
ص | ه 
)٠ .0(‏ لا تقع فى المتباينة 
ل, : ٤س‏ +۴۳ ص = ۲ 
ENE‏ 
ص | ۸ ۰ 
(۰۰») لا تقع فى | لمتباينة 


الجزء المظلل هو الحل 
نقطة تقاطع المستقیم (۳ ۰ 4) 


YE EF = (o a‏ وب 


f 


0 
(1) (۱) حاة حنة ٭ ريج = سا م 


. المقدار يساوى حا"0 
(ب) المصغوفة اب على النظم ۲ ۱ 
(ج) طاه = + و 
(۶) التى تس میات هی الط ( ) 
(؟) (۱) سبق حلها فى القليوبية 
رقم () (1) ۲۰۱۸ 
(ب) سبق حلها فى الشرقية 
رقم (۳) (۱) ۲۰۱۸ 
(۳) (1) سبق حلها فى الشرقية 
رقم (۲) (۱) ۲۰۱۸ 


عا © )هو 
- قياس الزاوية المركزية (1 ۴ ب) 
VY =‏ 10 1 
حا 16 ۱۰۱ = کا 
a‏ 
Aa = ۰‏ 
۰ مساحة | لقطعة | لدا ئرية 
= ج س( -حاة) 


0 
۲ ۲۷ ۰,۸6۵ 2 ۱۱ سم 


0 
0 
0 


+ مجموعة الحل = ((-۰۱ 1۲ 
(ب) آب ارتفاع الفنار 


المطلوب آج 


]1[- *۱+۱)۱(( 


فان ]شبه متما ثلةلان |“ = -1 


حلول امتحانات الچبر و. 


اي ) الطرف ا لأيمن انمي 

حلول امتحانات الجبر وحساب المثلثات _ (ب) 0 ف مور اليا 
|(4) (1) اة n» $ » a‏ 
ا 


E TES 


1 1 
4 ۱ 0 03 
(0 2 


ي المعادلة (۱) ۷-۰ 


ملحوظة : ۸ 


اس + دص = ۸ 


5000-6 (ب) 0 - نی - ۲ 
ا ا INT‏ 


كك مس چ × تی د بم وه 
N 0‏ من ا لشکل الجزء المظلل الحل لاحنبابنات 
۳۰ 5 م أب + 
تک ی و ۰ 
اجه ه ام موب موه ۷۰ اد 
a‏ ٣س‏ + س 
(ب) 7 محيط القطاع # ۲س + ل = ١‏ 
۲ (-6-۹+1) -(۸ + +( 7 0 
۲ + يذ .۷ ىه + سم 
1 لعي ع ۴ ۵ ۴۲ مه 
۸ وحدة مربعة المساحة للقطاء » + ل بر 8 1 
(ب) ل ؛ اس اص باع O‏ 0 
۱ و قبمة الدالة أكبر ها يمكن عند ب ۰ (۵ .۴) 
1 : 
۱ ۳ (+) 7 ا0 + حا تان 
ا ۳ 
۱ 1 + حا" - ۲حالا حتالا > واحد 
5١‏ ) عددالمنا 0 2 E‏ 
هو سمل 5 TT‏ ۷ 
۱ (1) الطرف الایم. ے خنا سس «طا سس i‏ 
ا E‏ 
3 ۹ 
ا فى الربع الأول : 5 
جنا سن × کے × ےی سل 3 ۸ سلسلة المرشد لجميع صفوف 
۳۳۳۹ ل + ص =۸ زهرية 
۽ : سس الشهاد؛ الا عدادی2 الأز 
ی 12 ل : ص د ۳ 
7 


۳۳۳ 


حلول امتحانات 
الهندسه التحليلية 


سعار سملده التاهرة ,1414م /4 


4 


ستقيم المارة با لنقطت.. 


(rer) (f =) 


معادلة المستقيم المطلوب 


فصن + ۱۰ = سن د ۷ 


* + ون > ۱۲ ۰.5 


فرش ان اچ 7ے 


نذا 
١ ١‏ لق 
4 
م عو )+( 
۱۱ ؛ (١)بالسمع‏ 
اب + 8 
۱ + ۱۶+ (۲۵ ۲ ب) 
e‏ 
(T(r)‏ ۳ 5 
: 5 
(۱) و سس + سا وم 
0 ۳ م م 
قم » اين ی + سا مر 
wr‏ 


Fr 
مقدار مسصلة هذه القوی‎ 
+ 0 + ۵ 
ما اج‎ r 
مرح + ند سا‎ ۳ 

۴ ۰ ۴ مد + اد 
2۳ + وم 

FW «lc 
1۱) 


۵ وحده قوة 


ی ۵ ۶ ب جا 

۲ متوسط فى المثلث م ب ج 

۰ 2 کب + مر .....(0) 
= سدح جم 


حاول امتحانات الهندسة ور 


المطلوب : مسد + مص + مي 


سس 


التقسهم من الخارج بنسبة ۲:٥‏ كما بارس 


BO 
۱-۳-۴ 

<£ 
طا ۵ھ = 

. طا ه = 

۰ ف( )ع موه 

'. قباس الزاوية المنفرجة = ۱۸۰" - ,ده 

"۱۳۰ ۶ 
( 


المعادلة ا لثانية : ۲س - عاص = ۱۸ 
(بالضرب *۱) ۰  ..‏ 


اک e‏ 
ا 


۲۱ ا‎ 
EP, 


SS بر‎ 


حلول امتحانات الهندسة التحليلية 


۱۷-۲ _ م 


نفطة | لتقسیم 


WL + ۶‏ دز ۹ 
و 0 )0 ) ولا : EE‏ 
0 9 ۵۰۳۱ -(۲۰۷) عقي 4۲-۵ 
اب || = °= ۲۱۷۷ Toy‏ 
د 6+ ۲۵ + 4- 4ك 
5 ۵- و۵ - و 
س 
E‏ (ك - ۵( با 
3 سم ۵ دف هاعد 
ده ۱( ه) ثانا : المعادلة اسه 
(r. wef 5‏ 
ك نها د 
اس . أه 8 E‏ 
ا (5) أولا : مميار | و ]| 
CG‏ وتات = 517۲ - ۱۱ 
۲ 
/ طاهء ے ب ۱ 
Fn‏ ۴۲ 


لهف 


(۳) بحل المعادلنين 
سن + عن ۶ ۵ اى لاسن چاص 
سیک ا 

نقطة التقاطع = (۲۰۳) 


معادلة ا لمستقيم المار بالنقباي. 


لع ).لمن 
= 

المیل ۳ ۱۳۲-۴ 
معادلة الس : ع 


ص - ۱= س - ۲ 
ص د سن +۱ 


(6) مساحة المضلء المد 


د سس طنا ال 
0 2 


مساحة | لشكل | لخماسی | لمنتظم 
د × ۵ × ( ۹( ل 2 
3 


۵( ۲ 
4 سم" 

(۶) فی ۵ اب و : 
آب + بو = 1 بالضرب »م 
۲اب + ۲ب 511 0 
فی ۱۸ ۶ج ١‏ 
اج + چ و - او 

با لضرب × ۳ 


ES 


۳ + عجو دمأ 


بجمع (0)۲(۰۱ و ۹ + ۲ج 
+ كاب + ۲ب و 


ید - 3 


) مد‎ - (r - ) 


۳ 


ا 


لأس . ص) حيث 6 منتصف 1ب 


۸ 


حلول امتحانات الهندسة التحليلية 


موا همه وه 


7 ساد الهم 
(۲س + ص - ه) 
+ ك(عس ‏ وص - 4) 
ر بالنقطة (۵ » ۲) 
تحقق المعيم. 
(or +۵ ۲( ۰‏ 


(çx -ox ۳(۵ + 


۷ + ۵۷ < ۰ > ك 
المعادلة هی : 
(۷سس + ص - )٥‏ - ( ٣س‏ - مص _ 


+ ۲ص 


د (-۰۳ 


4= FRET ۱۱ | (©) 


النقطة .٠(‏ 4) 
اعد بين المستقيمان هو البعد بين 
النقطة (- . :) 
والمسقتيم ۲س + ص + م = . 
طول العمود - ال خ4 +۳ 


وحدة طول 

) المعادلة الاتجاهية هى : 

ع <(۰۳-) + ۵(-۵.۳) 
ومنها نوجد المعادلتان الوسيطيتان أو 
البارامترية 


وهما : ص = ۳ - ۴ك 


حلول امتحانات الهندسة التحلیلی 


ات ۲۱۱۲ - ۸ 
(ب ) طول ا لعمود = ۲2۱۲-132 - ۷ 
TEE + Tov‏ 


٩‏ = ؟ وحده لول 


(ج) بحل المعادلتین ۴سس + ۲ص - ۷ 
اسن - ۳هن = - 2 


سن = ۱ ص = ۲ 


بالضرب »م 
كاب + ۲ب ی دود )0 
:. تقطة تقاطع المستقيعين هما (۰۱ ۲) قى ۵ ١‏ وج , 
والنقطة (+. ) 0 
1 رد سم 

2 ا ای را 

اد (۵) امتحان المعادلة المتجهة أى نقطة + ۱(۵.) E‏ 

دعن با وعدم )شر م > (۶۰۳) + (e‏ 

= + أدص =( 0 + درن 6 


(۱()۱()۱) سد + 


+ + یت 


glo [۳ + اب‎ 


(ج) ميل المستقيم المعطی = 
لمستقيم المطلوب يوازى | لمعطى 
ء٠‏ ميل المستقيم | لمطلو 
ره ٠‏ معادلة المستقيم سے + و 
5 الصورة | لقطبية < (۱0, ۰۳۰) 
> دي )-» o TY‏ 


ص + ٠١‏ = سي + ۳ 


اصن + سس + ۷ = . 


6 


۱۳ 


حلول امتحانات الهندسة التحليلية 


(۱) (۱) من رسمها تجد 
البعد = ۵ وحدات طول 


(ب) ۰ ٢اا‏ 


سوه = سؤر 
اج ) المعادلة | لکار تيزية ص 
(۶) نقطة تلاقی المتوسطات = 


(۲) (۱) س ‏ لص + لمر من (۱) ۰ (۲) بحلهما 


20 سس ٠=‏ ص ددم 
۴ لب (out=) r=‏ 
ی اور نقطة املع لمستفیمین (۰ ۰ -۲)) 
۱ 
سام سی , میا 
د هی و 
FEY 5‏ 8 


SEALS: 
۳ 


(EY 
0.0 = 
)- ۰0( والتقطة‎ 


:. معادلة | لمستقیم بدلالة نقطة ومیل 


ا 


E‏ ) معادلة المستقين المار با قطتین 
م دلت حم + هلم مد +۲4 3 تطنين 
00 2 7 5 ص +۳ ۳ 
ا 5 .. معادلة الم غيم ا ۶ 
كر أض + 211 ۲س 
055 5 


سو - باص - ۱۲ < . 


امعادلة | لمستقیم | لمطلوب] 


0 
03 


(9) (1) طول العمود 2 


لب ۴ 


۳-۰0 


سح ۲۲+ ۳و 


۳+ 


۱۲+ ۳ 
سس ی 
0 + 


النقطة (-۲۱۱) 


TERES 
EFT 


ذا 
۴ > ۲ وحدة طول 


ل 
(r)‏ 
-- 


تاو 


7 ل تصیح : 
ال ع ده 

+ د دی چو 

:. المعادلة الإحداثية ۽ 

ا اس و سس( 

وبحلها مع | لمعادلة 

ام یر 

نجد س = ۱ 


۲ < ص٠‎ 


۱ 
(ص - عم) > ۶ (س - ) 
(س - ؛) = -ب(س +) 


۲ص - ۱۲ = لاسن - و 


۲( ۳۰ 


(= 


فی هام ۶ 


بجع (۱) .0( 


(ose +۱ Ee, 
E ال‎ 
۳ ۱ ۱ 


- او + بج سے () 
۵ ة)ء ى (آ) =4 g4‏ 


ب) بغرض أن ن (ب)یین : 
=( )2 
ب - (۲۰۱) 


۲ (۱)خرط التعامد × م 


ل ييه 
ا ل + ل, 
۱ ل( دلو 


r 


ل + ل, = ول - لب 


و و 
التقسيم هن الدا خل بنسبة ۱ : ۲ 
eS 1‏ 


سمالمسالة 


(N= ۱ب‎ 


جد (۵,-۲) 
واضح أن ب تقع على 
(۱()۳) 


سن = ۴ص + ۱ 


ی سس 
ميل المستقيم | لمطلوب 

متجه | تجاه المستقیم (۲ . ۴ 

.. الصورة لو تجاهية للمعادلة المطلوبة 

2 ۰۷+ ملم 

+ المعادلتان لبارا متريتا 


س = ۲+۷ ص و بعك 


اد 
۲ 


٠‏ کل = الم 
1 


حلول امتحانات الهندسد 


پچ 
لع - ل 
= 0 المعادلة الإحدا ئية , 


و 


e ا‎ 


= )+( ۲-۳-۳-۰ 
=( .-م) + )-1 .4( + )1.4( 


(r. o) = 
و‎ 


(۲) (۱) فی ۵ اب و 
0 


5 35 


+ ب 5 < 21 بالضرب × ؟ 
SIT = SY 4‏ مس( 
فى ۱۵ 5ج 2 

2 + ج و = |۶ بالضرب ×۴ 


۳ + ۳ج و - ۳و 


بجمع (۲(۰0۱) 

۲ب + ۳ج + كبو + ۳و1 
(PF‏ 

ب = وج = ج 

من (۴) 


كاب + ۲ج - ۳ج 5+ ج = و 21 


* [المطلوب] 


: النقطة (, )٠‏ تقع على الستقيم الأول 
ابعدء ۱۳۱۸۱-۰۷۸ 
۳+۲ 


حلول امتحانات الهندسة التحليلية 


- مه د (۱, ) 

(ب) المعادلة العامة للمستقيم السار 
بنقطة تقاطع | لمستقيعين هى + 

سن حص ٭ ۲ + و( نس جص )سر 
ویمر بالنقطة  ۴(‏ 4) بحقق المعادلة 
SA +۳۷۲۵ ۲‏ 
ا ول 

: المعدلهی : سی- من ۲+ (-) 
( ۲س + ص -م)د. با لضرب ×۲ 
اسن ت اصن + - سن اص و 


حلول امتحانات الهندسة ر 
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